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Situation 1 :                                                                                                               (5pts) 

Soit (𝐸) l’équation définie par (𝐸): 2𝑥4 − 9𝑥3 + 14𝑥2 − 9𝑥 + 2 = 0 

1) Vérifie que 0 n’est pas un zéro de 𝑃. 

2) Montre que l’équation (𝐸) est équivalente à (𝐸′) définie par : 

     (𝐸′) : 𝑥2 [2 (𝑥 +
1

𝑥
)

2

− 9 (𝑥 +
1

𝑥
) + 10] = 0 

3) On pose 𝑋 = 𝑥 +
1

𝑥
 

  a) Montre que l’équation (𝐸′) est équivalente à (𝐸′′) définie par : (𝐸′) : 2𝑋2 − 9𝑋 + 10 = 0. 

  b) Résous (𝐸′′): 2𝑋2 − 9𝑋 + 10 = 0. 

  c) Déduis-en les solutions de (𝐸). 

Situation 2 :                                                                                                               (5pts) 

I. On considère la fonction 𝑓 définie par 𝑓 : ℝ ⟶ ℝ  

                                                             𝑥 ⟼ 𝑥2 + 4𝑥 

1) La fonction 𝑓 est-elle une application ? Justifie ta réponse. 

2) Vérifie que : ∀𝑥 ∈ ℝ , 𝑓(𝑥) = (𝑥 + 2)2 − 4 

3) Montre que 𝑓(ℝ ) = [−4; +∞[ 

4) Détermine 𝑓−1([−4; 0]) 𝑒𝑡 𝑓−1([5; +∞[)  

II. 1) Résous le système : { 
𝑥2 + 𝑦2 = 20        

𝑥

𝑦
+

𝑦

𝑥
   =

5

2
         

    

    2) a) Résous dans ℝ , l’équation suivante √𝑥 + 4 = 𝑥 + 1  

        b) Résous dans ℝ , les inéquations  𝑎) √𝑥 + 1 < 𝑥 − 5 ;  𝑏) 1 ≤
2𝑥−4

𝑥−1
≤ 2    

Problème :                                                                                                               (10pts) 

I. Soient 𝑃 et 𝑄 les polynômes définies par : 

   𝑃(𝑥) = 2𝑥4 + 8𝑥3 − 2𝑥2 − 32𝑥 − 24 𝑒𝑡 𝑄(𝑥) = 𝑥2 + 𝑥 − 6 

1) a) Résous dans ℝ, l’équation 𝑄(𝑥) = 0. 

    b) Détermine les réels 𝑎; 𝑏 et 𝑐 tels que 𝑃(𝑥) = 𝑄(𝑥)(𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐) 

    c) Montre alors que 𝑃(𝑥) = 2(𝑥2 − 4)(𝑥 + 1)(𝑥 + 3) 

    d) Résous dans ℝ, l’inéquation 
|𝑥−2|×|𝑥−5|

𝑝(𝑥)
≤ 0 
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2) Soit 𝑔 la fonction définie par 𝑔(𝑥) =
2𝑄(𝑥)

𝑃(𝑥)
 

    a) Détermine l’ensemble de définition de 𝑔. 

    b) Trouve deux réels 𝛼 𝑒𝑡 𝛽 tels que 𝑔(𝑥) =
𝛼

𝑥+1
+

𝛽

𝑥+2
 

    c) Soit 𝑆𝑛 = 𝑔(0) + 𝑔(1) + 𝑔(2) + ⋯ ⋯ + 𝑔(𝑛).  

        Montre que 𝑆𝑛 =
1

2
−

1

𝑛+2
  puis calcule 𝑆6. 

II. Soit l’équation (𝐸𝑚): 𝑥2 + (𝑚 − 1)𝑥 − 𝑚 + 1 = 0 𝑎𝑣𝑒𝑐 𝑚 ∈ ℝ 

1) En discutant suivant les valeurs du paramètre réel 𝑚, détermine le nombre de  

    solutions de l’équation (𝐸𝑚). 

2) Trouve une relation indépendante de 𝑚 entre 𝑥1 𝑒𝑡 𝑥2. 

 

« Ne laissez jamais passer un jour sans vous dire, je ferai mieux demain » 

 

 


