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Situation 1 :                                                                                                               (5pts) 

I. Soit 𝑥 un réel, on pose : 

𝐶(𝑥) = [𝑐𝑜𝑠(𝜋 − 𝑥)𝑠𝑖𝑛 (
𝜋

2
− 𝑥)]

2

− [𝑐𝑜𝑠 (
𝜋

2
− 𝑥) 𝑠𝑖𝑛(𝜋 − 𝑥)]

2

 

Simplifie 𝐶(𝑥), puis résous 𝐶(𝑥) = 0.                                                                        (1.5pt) 

II. Pour tout 𝑥 de ℝ : 𝑃(𝑥) = 2𝑠𝑖𝑛2𝑥 − 𝑠𝑖𝑛𝑥 − 1 

  1) a) Montre que 𝑃(𝜋 − 𝑥) = 𝑃(𝑥)                                                                         (0.75pt) 

      b) Déduis-en 𝑃 (
2𝜋

3
)  𝑒𝑡 𝑃 (

5𝜋

6
)                                                                            (0.75pt) 

  2) Factorise 𝑃(𝑥), puis résous dans [0; 2𝜋] l’inéquation 𝑃(𝑥) ≥ 0                              (2pts) 

Situation 2 :                                                                                                               (5pts) 

I. Calcule les limites suivantes :     

       𝑎)  lim
𝑥→5

√2𝑥+6−4

√𝑥+4−3
     ;          𝑏)   lim

𝑥→−∞

√𝑥2+1−𝑥

√𝑥2+1−2𝑥
          ;   𝑐)   lim

𝑥→𝜋

𝑐𝑜𝑠2𝑥−1

1+𝑐𝑜𝑠𝑥
                      (2pts)                                                                

II. Détermine 𝑎 pour que 𝑓 soit continue en 𝑥0 : {𝑓(𝑥) =
√𝑥𝟐−𝑥+1−𝑥

𝑥−1
 𝑠𝑖 𝑥 ∈ ℝ ∖ {1}  

𝑓(1) = 𝑎
𝑥0 = 1  (1pt) 

III. Détermine la dérivée de chacune des fonctions suivantes, après avoir précisé leur  

  ensemble de définition. 

𝑎)  𝑓(𝑥)  =  𝑥3 –  2𝑥2  +  5𝑥 +  3;   𝑏) 𝑓(𝑥) = (2𝑥 − 3)(3𝑥 + 2) ;    𝑐)𝑓(𝑥) =  √
𝑥−1

𝑥+1
             (2pts) 

Problème :                                                                                                              (10pts) 

I. Soit 𝑓 la fonction définie par 𝑓(𝑥) = {
 
𝑥3−3𝑥−2

𝑥−2
          𝑠𝑖 𝑥 < 2

√𝑥2 + 𝑥 + 3    𝑠𝑖 𝑥 ≥ 2
 

On désigne par (𝐶𝑓) la courbe représentative graphique de 𝑓 dans le plan muni repère      

 orthonormé (𝑜; 𝑖; 𝑗).  

 1) Détermine lim
𝑥⟶−∞

𝑓(𝑥) et lim
𝑥⟶+∞

𝑓(𝑥).                                                                     (1.5pt) 

 2) Etudie les branches infinies de la courbe (𝐶𝑓).                                                  (2.5pts) 

II. On considère la fonction 𝑔 définie par : 𝑔(𝑥) =
𝑥2+𝑥−2

𝑥−2
  

Soit (𝐶𝑔) la courbe représentative graphique de 𝑔 dans un le plan muni repère  

orthonormé (𝑜; 𝑖; 𝑗). 
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1) a) Détermine l’ensemble de définition 𝐷𝑔 de 𝑔.                                                   (0.5pt) 

    b) Calcule les limites de 𝑔 aux bornes de 𝐷𝑔.                                                       (1.5pt) 

2) a) Détermine les réels 𝑎, 𝑏 𝑒𝑡 𝑐 tels que : 𝑔(𝑥) = 𝑎𝑥 + 𝑏 +
𝑐

𝑥−2
 .                              (0.75pt) 

    b) Montre que la droite (𝐷) d’équation 𝑦 = 𝑥 + 3 est asymptote à (𝐶𝑔).               (0.75pt) 

    c) Etudie la position relative entre (𝐶𝑔) 𝑒𝑡 (𝐷).                                                    (0.75pt)  

4) Calcule 𝑔′(𝑥) sur 𝐷𝑔, puis dresse le tableau de variations de 𝑔.                          (1.75pt) 

 


