LES APPLICATIONS EN PREMIERE

EXERCICE :

1) Apreés avoir déterminer leur domaine de dérivabilité, calculer les fonctions dérivées
de chacune des fonctions suivantes :

a) f(x) =—

(—4x+1)3
1
o) F) =
_ (1-3x)?
2) Soit la fonction f: [0; 4o > R
X — :
x*+1

a) Déterminer I'image J de [0; +oo[ par f te démontrer que f est une bijection de

[0; +oo[ surl.

b) Déterminer la bijection réciproque g.
Calculer g’(2). (On utilisera la formule de la dérivée d’une fonction réciproque) ;

c) Expliquer comment on trouve la courbe de la bijection réciproque g a partir de celle
de la fonction f.

EXERCICE :

Soient A et B deux sous ensemble de R et f une fonction telleque: f:A = B

x—1
X — —
x+1

1) Déterminer le plus grand sous ensemble A de R tel que f soit une application.
2) Déterminer B pour que f soit bijective.
3) Déterminer la bijection réciproque de f.

4) Soit :f: R—{-1}-> R—{-1}

x_
X — —
x+1

. . , b
a) Déterminer deux nombres réels a et b tels que f(x) = a + —

b) Déterminer I'image directe des sous ensemble suivants : E = {0; 1; 2}, F = [1; 3]
c) Déterminer I'image réciproque des sous ensemble suivants :
H=1{-2,-1,0;2},F = [-2; -1]

EXERCICE :

1) Soient f une application définiepar f:R — [—1 ; +00[
x—x?—1
Déterminer I'ensemble des antécédents par f d’un réel m.
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2) Soit g une application g : R, — R,
x — x?
a) gest—elle bijective ? Si oui déterminer sa réciproque.
b) Construire la courbe de g
3) Ondonne l'applicationh: R—{-3} — R —{2}
2x+1
x+3

X —

a) Montrer que h est bijective.
b) Déterminer sa bijection réciproque.

EXERCICE :

Déterminer I’ensemble de définition de chacune des fonctions suivantes :

_ Vx*-2x-3
1) f) = ——
z—1
2) k(2) = Jz=3)(z+4)
X
3) 900 = —3x249x+12
4) h: R—>R
s x*—4
x [x+2|—|x+3|

5 p: [-33]—R

(avec E(x) est la partie entiére de x)

x —E(x)
6) g: R— R
5x+4
3x—4
EXERCICE :

1) Soit la fonction f définie par: f : x +— |2x + 4| — |3 — x|

a) Ecrire f(x) sans le symbole de la valeur absolue.

b) Trouver une fonction g qui coincide avec f sur l'intervalle[—2 ; 3].
c) Trouver une fonction g qui coincide avec f sur I'intervalle[3 ; +ool.

x%—4
lx—2]
a) Déterminer la restriction de g sur les intervalles suivants : |—oo; 2] ; [8;4]; R, — {2}.

2) Soit g définie par: g(x) =

b) Construire la courbe de g dans un repére orthonormé(o, 7, )).

EXERCICE :

1) Soient les fonctions f et g définies par: f: x+—3x—2 et g:x+> ﬁ

a) Déterminer les ensembles de définition des fonctions suivantes : fog et gof.
b) Pour tout x élément du domaine de définie de gof ; calculer gof (x).
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2) Dites si les applications suivantes sont-elles injectives

a) f: R=—{1} = R

2x—-3

X —
x—-1

b) g: [-1;1] = R
x—x?—-1
c) h:x— 2x2+3
d k: RXR—RXR
(x; ) — Bx—2y; x+2y)
3) Les applications suivantes sont-elles surjectives ?
a) f: R—]-o0;1]
x+— —x%+1
b) g: R—{2} - R
x+3
xX—2
4) Les applications suivantes sont-elles bijections ?
a) f:[-2; +oo] = R,
x—V2x+4
b) g: [-1; +oo[ — ]—o0; —1]
x— —x?+2x+2

EXERCICE :

1) Soientf: R— R et g: R—>R deux fonctions.

x4 /|x| =2 X +—Vx —2

a) Préciser 'ensemble de définition de f et de g.
b) En déduire que g est la restriction de f a [2; +oo].

2) Soientf: R— R et h: R—R
xHS;_zl x—x*+3x—4

a) Donner le domaine de définition de chacune des fonctions f; h; foh et hof.
b) Lafonction h est — elle bijective ?

c) Calculer: (foh)(x) et (hof)(x)

EXERCICE :
Ondonnef: R—R ; g: R—R ; h: Ry — [—1; +oof

1 2
x»—); x»—); x — x“—-1

1) Déterminer les ensembles de définition des fonctions suivantes Df, Dg, Dfog et

Dgof.
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2) Calculer (gof)(2), (fog)(0); (gof)(x) et (fog)(x).
3) Trouver le sous ensemble A de R sur le quel g est une bijection et préciser sa
réciproque.

4) Caleulerf~1({1}), g([0;3D), h™*(J-1;1D.
5) Montrer que h est une application.
6) Montrer que h est bijective. Préciser sa bijection réciproque.

EXERCICE :
Soient g et h deux fonctions définiespar: g : [1;+o[ > R, et h:R; — [1;+00]
x — (x —1)? x—\x+1

1) Les fonctions g et h sont —elles des applications ?

2) Déterminer (goh)(x) et (hog)(x).

3) Montrer que les applications g et h sont bijectives.

4) Déterminer la réciproque de chacune des fonctions g et h.

EXERCICE :
Soient p et q deux fonctions définiespar: p: R — R etg: R—R
X +— V5 —2x X|—>3_xz+x1

1) Trouver le domaine de définition pour p et q.
2) Déterminer q({—1;2}), p([-2;1]) et p~*(13; 5D.
3) Déterminer I'expression de (qop) (x).

EXERCICE :

Dites si les fonctions ci — dessous sont égales :

1) f: R—R et g: R—R
X+—x+2 x— X
xX—2
2) p: R—R et qg: R—>R
x—1 x3—x2+x-1
X — X — —
x?—-1 x%-1
3) k: R—R et h: R—R
x%-3x
X x—x—3
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