APPLICATIONS

Exercicel :
1) Dans chacun des cas ci-dessous, déterminer I’ensemble de définition de la fonction f sous

forme d’intervalle ou réunion d’intervalles.
- 3x+5
OfG) =27 -5Vi+1l; bf@ =222 Of()=an
2_
d) f{x) = [foseea] e) f(x) = it i fE) =VxE=T7x+6

3+|x] ¢ 2+x2
2) On considére les fonctions f; g et h définies par :

f(x)=3x-2; glx )—2‘-‘%- et h(x) =V2 -x
Déterminer ’ensemble de définition des fonctions fog; gof; foh; goh; hog et hof

Exercice 2 : On donne :

a)f: R—>R3 ) et g:R->R . CA) ;(‘p\/,\%tﬂ\
- xPx +3x“+3x+1 xe (x+1) e VR A
b)f: R=R et g:R-R
Cxmt xPt—2 ' g\”m‘/ﬂ)\ v
Je+2) ' M %-_;—’l
c)f:~R-)ll§ / - et .g:R-R, , .&) 'ﬁu\R-’bw\ *44)1
zo—,yz ;6:+9 : z-—-»z—3 M-§?‘.% ]g'*
-2-3 : A A xipy x2

" Dans chacundes cas cn-dessus montrer que Ies fonctlons f et g sont égales (ou qu elles

" . coincident)

Exercice 3 : On considére les applications f et g définies par :
f:R->R et g R-{- 1}—>1R{ {2}

2x+1
L
x-3

xx2—4x+5
1) Déterminer les réels a,b,a et B tels que : f(x) = (x +a)> =P et gx) =a+ ;—%

Y

... 2) Déterminer £ ({(—1;03); £11;3D ; g ({,:21}) et gll=3; 5D verwen e e U

" 3) Déterminer f~1({0}); F~*(-2; +oo[); g71([1;2]) et g7 (Q—o0;—6))

Exercice 4 : On considére les applications f et g définies par :
f:[-35]-R et g:[1;3]-R

x+ |x—1|+2|3—x| x+—2x+5
a) Exprimer f suivant les valeurs de x .
b) g est-elle la restriction de f & [1; 3] ? Justifier votre réponse.

Exercice 5 : Soit f la fonction définiepar: f : R—= R

x-1
X
lx]-1

1) Trouver la restriction de f & chacune des ensembles R; — {1} et R_ — {-1}
2) Soit g la restriction de f & ]—1; 0]. Prouver que g est une injection.
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L IrSoitf : RXR KRR

Exercice 6 :
.1) On donne les applications f et g définie par :.

f: R-RXR et g: RxR->RxR

x~ (2x;1-x) y) - (x=2y;x+3y)
) Montrer que f est une injection
*b) Montrer que g est une bijection puis expliciter g~*
2) Soit f I’application définie par: f : R = R
, xmxt-1

f est-elle injective ? Surjective ? Bijective ?
Exercice 7 : Soit f : [1;16] - [1;10]

3x+2
X e=re

1) Montrer que f est une application
2) Montrer que f est une injection
3) Prouver que f estune buectlon puis expliciter sa leectlon recnproque

‘Exercice 8 :
I/ On consxdére les fonctions f et g de R vers R-définies par :

f(x)=-2x+3 etg(x)=ax+b
1) YV x € R, calculer gof(x) et fog(x)
2) Déterminer un couple (a; b)eR x R tel que : go f = fog

_ xy)» (—x+ 33; ;3x — 4y)
Déterminer fof (x; y)
III/ Trouver deux fonctions f et g telles que h(x) = fog(x) dans les cas suivants :

1) h(x) = VaZ 32 +1 ; 2) h(x) = cos (22 +Z) ; 3)h(x) = oorss
4) h(x )-"” 5) h(x) = (3x+1)2 ; 6)h(x) = (x+5)°%+4.

o5
Exercice 9 : Le plan est muni d’un repére orthonormé (O; i ; j).

Soit I’application f définie par sa représentation graphique.

1) Déterminer le domaine de définition de f.

2) Trouver I'image directe des intervalles
suivants : [~ 4;-1]; [ 152]; [2;4]; [4;5]

3) Trouver I'image réciproque des intervalles
suivants : [-1;0]; {2}, ”

4) Définir explicitement f.

5) Vérifier par calcul les résultats obtenus en 2°) et 3°).
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