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11° Sciences—2022-2023
FICHE n°4 : ANGLES ORIENTES-TRIGONOMETRIE

Exercice 1
Détermine la mesure principale des angles suivants :
97'[ 137‘[ 7 107w 83r 131w
;12w ;157 ; ?; — ;= 2 ; c
253n 60w 15w 83w 2016 2017m 1989w
12’ 11’ 8 4~ 3 7 6 3
Exercice 2

1) Convertis les mesures des angles orientés suivants en

,.5m 3w mw 51 T m 11w 171‘[

2) Place sur le cercle trigonométrique les points images des
nombres réels précédents.

Exercice 3

Compléte :

1) @W,v)+ @W,w) ="

2) (e, ) + (o, ©) = (5, )

3) (W) + (... F) = (5,W)

4) (AB,AC) + (AC,AD) = -

5) (4B,BC) + (-.C,A..) = (4B, AD)
6) (AB,CB) = (4B, A ..) + (AC, . B).

Exercice 4

SoitA4,B,C et D guatre points du plan tels que
(AB,CD) = =". Donne une mesure de :

1) (BA,DC) 2) (CD,4B)

3) (4B,DC) ; 4)(DC,4B).

Exercice 5

ABCD est un carré de centre O.
Donne une mesure des angles orientés suivants :

1) (04,0B) ; 2)(04,0C) 4 3)(0B, 04)

4) (40,4D) ; 5)(CB,CD) ;\6) (CA,CB).

Exercice 6

Soit A et B deux points du plan.tels que AB = 4 cm.

1) Construis le point C tel que (4B, AC) = Z et AB = AC.

2) Construis le point D tel que ACD soit un triangle
équilatéral et (CA, CD) = ==

3) Construis le point E tel'que (DE,DC) = 11—” et

DE = 3 cm.

4) Démontre que les droites (AB) et (DE) sont paralléles.

5) Construis le point F tel que A, F et C soient alignés et
(BF,cD) = 2,

6) Démontre que les droites (AB) et (BF) sont
perpendiculaires.

Exercice 7
1) Soit A, B, C et D des points du plan tels que

(4B, C) = et (4C, 4D) = &

Démontre que le triangle ABD est rectangle en A.
2) Soit A, B, C et D des points du plan tels que (CB, CA) = g

BCA est rectangle direct en B et (AD, AB) = =,
Démontre que les 4, C et D sont alignés.

Exercice 8
Démontre que :
1) (cosx + sinx)? = 1 + 2sinx coSx
2) (cosx — sinx)? = 1 — 2sinx cos x
3) (cosx + sinx)? + (cosx —sinx)? = 2
4) (cosx + sinx)? — (cosx — sinx)? = 4 sinxcos x
5) cos*x — sin*x = cos?x — sin’x
6) cos*x + sin*x =1 — 2cos?xsin®x
7) tan® x — sin? x = tan®«x..sin®x
1—sinx COS X

cosx 1+ sinx
sin®x — sin*x

cos?x — cos*x

1+ cos2x —sin2x .~ cosx
10) 1—cos2x —sin2x  sinx
Exercice 9
Montre que :

1) cos(3x) = 4cos3x — 3 cosx

2) sin(3x) = 3 sinx — 4sin3x

3) cos(4x) = 1 — 8sin?x + 8sin*x

4) sin(4x) = cos3x sinx — 4 cos x sin3x
cos3x + 3cosx

5) cos3x =

3sinx — cos 3x
6) sinx = ———

4
Exercice 10
Calcule :
) T 1 T T . T

A= sm(n—§) + ZCOS(E—Z) - 251n(—n+z)

(T
B—2cos(3)+4cos( 6)+351n(?)—1
. (13m . (3m . (103m
C=—251n<T)+4sm(—)+sm( )

4 2
T T T ) St m
D= \/ECOS(—H—Z) _COS(_E_Z) +sm(—7—z>.
Exercice 11
Simplifie :

A=2cos(x—g)+sin(n+x)+3cos(x+g)—sin(7r—x)

C = cos(—x) + sin(—x) + sin(7ZT —x) + cos(mw — x)

D = sinx+sin(g—x) +cos(g—x) —Cos(x—g)
4 3m T 3n

E = sm(E—x)+cos(7—x)+cos(x—z)+Cos(x—7)

7 11m
B = sin(x+7) +cos(x——> + sin(x — m)
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s ) 3 ) 5m
F=sm(5+x)+251n(x+7)+sm<x+7>

m 3m
G = —3cos(—7+x) + 251n<x —7> + cos(2m — x)

Exercice 12

|G

et

. 1++/5
2) Calcule sinZ et tan ™ sachant que cos™ = 255
5 5 5 4

1) Calcule cos x sachant que sinx =

N R

3) Calcule cos = et tan- sachant que sin = = Y-Y2.
12 12 12 4

Exercice 13

On donne :

T 3 5w 7
A = cos? (5) + cos? (?) + cos? (?) + cos? (?)

3 5 7
B = sin? (g) + sin? (g) + sin? (g) + sin? (g)
1) Calcule A+ Bet A—B.

2) En déduis les valeurs de A et B.

Exercice 14

1) Ecris cos 3x en fonction de cos x.
2) Ecris sin 3x en fonction de sin x.

3—tan?x
1—3tan2x) )

3) En déduis que tan 3x = tanx (

Exercice 15
Résous dans R, les équations suivantes :

. 3 1 ) T 1
smx=7; COSJC=—E ;sm(Zx—Z):ﬁ
. T T 1
sm(3x—z =51n(§—x);c052x=—§
2cos(x—§)=\/§;sin2x=—\/7§;tan2x=\/§

tan(3x—% =tan(x+%) ; tanz(x+z)=\/§

3
T
sin2x = cosx; cos?x — sin?x = cos (4x - Z)
. T V3
sinx +cosx =0; cos(Zx—g)——T
T
cosx +sin2x =0; c055x=sin(2x+§)

Exercice 16
Résous les équations trigonométriques suivantes :

a) COS(X—%)=1;XE [0; 2]

b) sin(Zx—g) = —? ;X E [—g;ZT[]
c) cosx = —73 ;% € [0; 2m]
d) tan(x—%) =\/§;xe]g;37ﬂ

T
e) 2cos(2x+§)—\/§=0;x€ [—m; ]
f) tanx =1;x € [0; 2m]

<x<T.

Exercice 17

Résous dans R, les équations suivantes :
a) cos’x —cosx—2=0

b) 2cos*x — (2 +V2)cosx +V2 =0
¢) 2sin?3x —V3sin3x = 0
d)2sin*x +cos’x—1=0

Exercice 18

1) Calcule : (V3 +2)".
2) Résous I’équation : x € R, 4x% + 2x(v3=+2) - V6 = 0.
3) En déduis la résolution de 1’équation :
y € [0; 2r[, —4sin?y + 2(V3 — V2) cosy =6 + 4 = 0.
et place sur le cercle trigonométrique les images des solutions
de cette équation.

Exercice 19
Soit P la fonction polyndme défini par: P(x) = 4x3 — 3x — 1.
1) a) calcule P(1) puis factorise P(x) en un produit de binbme
du premier degré.
b) Résous I’équation: x € R, P(x).= 0.
2) Soit I’équation (E): x € [0; 27[, 4cos3x —3 cosx — 1 = 0.
a) Résous cette équation.
b) Place sur le cercle trigonométrique les points images des
solutions de (E).

Exercice 20
Soit 1’équation (E) : 8x% — 4v/3x2 —2x +/3 =0
1) Vérifie que % est une solution de (E).
2) Trouve toute les solutions de (E).
3) Résous dans R, I’équation :
8sinx —4+/3sin?x — 2sinx +/3 =0
Exercice 21
Résous les inéquations trigonométriques suivantes :
a)2cosx—1>0;x €[0;m]
\/i T
b) sinx < > ;X [ 2,2]
2
c) cosx = - ;x € |—m; 1)

1
d) cosx = —5 X € |—m; ]

e) sinx = 0;x € [0; 27]

T V3
D) cos(379Tc+g) < -5 ;x € [0; 2m]
9) Zsin(§—2x) <2 ;x € ]-m;n]

Exercice 22

Résous dans R, les équations suivantes :
a) sinx —v3cosx =0

b) cosx —V3sinx = V3

c)cosx +sinx =1

d) —cosx +V3sinx =2
e)V3cosx +sinx =1

f) cosx +sinx =2

g) cosx —sinx = /2

h)V3sinx +3cosx =1
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