FONCTIONS NUMERIQUES D’UNE VARIABLE REELLE STG (GCO - CF)

Exercicel :

c@

Le colt moyen de production d’une quantité g est donnée par: Cy(q) = .

C(q): le cout totale de production.

Dans une entreprise le coit total de production en milliers de francs est une fonction du
nombre q d’objets fabriqués : C(q) = g?+ 8q + 64, q en centaines d’objets et q est
élément de [1; 30].

1) Explicité le colit moyen de production Cy (q) puis déterminer le colit moyen minimal.
2) Cette entreprise peut supporter jusqu’a 28000F de co(it moyen, déterminer q te que
Cy(q) < 28.
'3) On suppose qu’une centaine d’objets est vendu a 31200F.
a) Déterminer la recette totale R(q) etle bénéfice B(q).
b) Déterminer le bénéfice maximum.

Exercice2 :

2
A)Soit h(x) = E;t_ﬁ—;ﬂ et (C,) sa courbe représentative. Déterminer lesréelsa; fety

sachant que la courbe (Cj,) passe par les points A(2; 3); B(4; 7) etadmet au point
d’abscisse 2 la tangente horizontale.

x?-x-5

B) Soit la fonction f définie par f(x) =

x—3

1) Déterminer les réelsa; b; c tels que f(x)=ax+b+ ;—i—3

2) Etudier la fonction f.

3) a) Montrer que la droite (4) d’équationy = x + 2 est une asymptote oblique a la
courbe (C’f) de f. ;
b) Etudier la position de (Cf) par rapport a (4).

4) Démontrer que le point d’intersection des asymptotes est un centre de symétrie pour
la courbe (Cf).

5) Donner une équation de la tangente (T a (Cf) au point d’abscisse 1.

6) Tracer la courbe (C’f) dans un plan muni d’un repére orthonormé (o0,7,]).

7) Résoudre et discuter graphiquement suivant les valeurs du parameétre m le nombre
de solutions de I'équation : x* — (m + 1)x + 3m — 5=0.

8) Soit g la restriction de fa I'intervalle [4; +ol.
a) Montrer que g réalise une bijection de [4; +00[ sur un intervalle ] que I'on

précisera.

b) Calculer g(5); g(6);(g™>)’ (12—5)

9) Tracer la courbe (Cg—l) dans le méme repere que (Cf).



Exercice 3 :

Soit la fonction f définie par son tableau de variation et quelques indications

=5 0 3 +00

X
f'(x) - - I -

+0oQ +0o0, ‘ 4

£(x) /
i} =}

f=2=0;f1)=0;f(3)=0;f'(=2) = Letf'(~5) = 0,

1)a) Deéterminer le domaine de définition Df de f et les limites aux bornes de Df.
b) Préciser les équations des asymptotes éventuelles.
c) Déterminer I'équation de la tangente (T) a la courbe ((,’f) au point d’abscisse
Xg = —2.
2) Soit g la restriction de f a I'intervalle de f a I'intervalle [5; O[.
a) Montrer que g réalise une bijection de [5; 0[ sur un intervalle ] que I'on précisera.
b) Calculer ( g=1)'(0).
3) Tracer les courbes (C’f) et (Cg—l) dans un méme repére orthonormé (o,7,7).
4)a) Résoudre graphiquement:f(x) =0; f(x) < 0.
b) Déterminer le nombre et le signe des solutions de I'équation f(x) = m ot m est
un parametre réel.

Exercice 4 :

Les courbes (C') et (T') représentent respectivement le colit marginal C,, et le cofit
moyen Cy (en milliers de francs) de fabrication de g piéces (en centaines d’unités)

1)a) Dresser le tableau de variations du colit marginal C,,,.
b) Pour quelle quantité de piéces produites le colit marginal est minimal
2) dresser le tableau de variation du cofit moyen Cy,
3) a) Déterminer qOtel que C,,(qo) = Cy(qo) avec g # 0.
b) Déterminer I'intervalle sur lequel le cout moyen est supérieur au colit marginal

Voir figure ci-dessous

1cm pour 100piéces en abscisses

1cm pour 100francs en ordonnées
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