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Exercicel...cccimmmmmmmnmmsnmmnnmsnssnsnsnnsnnnnnnnnnnnnnnns (D POINLS )

Soit la fonction f définie sur [1 ; 3] parf (X) =V x+2.
1°) Calculer f'(X) et montrer que pour tout x de [1 ;|3]"(X)| s%.

2°) Montrer que I'équatiorf (X) = x admet une solution unigwedans [1 ; 3] que I'on

déterminera. En déduire que pour tout x de [1arBh :‘ NX+2 —2‘ s%| x=2|
3°) On considére la suite QJdéfinie sulN paru,=0 etu,,, = f(u, ).
a) Démontrer quév n> 0 ona:|uy, —2| s% lu, =2

n
b) Démontrer qué7 n> 0 on a |u, —2|< erj

c) En déduire la convergence de la suitg) @1 préciser sa limite.

D (1 { AT o - Y ——————— (5 >N o (o] 0| £

Soit la fonction f définie par f (x) = 1+Inx :
X

1°) Déterminer 'ensemble de définiti@¥ de f puis calculer les limites aux bornesdg
2°) a) Calculerf '(x )
b) Calculer les coordonnées du point d’intersecki de la courbedf) avec I'axe des

abscisses.

c) Soit M le point de €f) d’abscissei. Déterminer une équation de la tangente (T) a
e

e

CfH) en M.

d) On désigne par Wle point de la courbelf) ou la tangente est parallele a I'axe des
abscisses. Calculer les coordonnées ge M

e) Soit My le point de €f) d’abscisse/e.

3°) Vérifier que les abscisses respectivesxs ; X3 ; X4 des points M; Mz ; M3 ; M, sont
quatre termes consécutifs d’une suite géométrigue ah précisera la raison.
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Probléme.....cccceammmsnmsnmsnsnnsnnsnnsnssnnsnnnnnnnsnnnnnnnnaa( 10 POINLS )

Partie A

1°) a) Résoudre I'équation différentielle,(E y' +y =0

b) Déterminer la solution particuliere g définie 8utelle que g(0) = 4.
2°) a) Résoudre I'équation différentielle,(E y’ + 2y =0

b) Déterminer la solution particuliere définie ®Rimotée h telle que h’(0) = 2.

Partie B

1°) On définie suR la fonction f par f (x) =h(x) + g(x) . Vérifier que pour tout x dR,

4e* -1
er )

f(x)=

2°) Calculer les limites dé aux bornes de son ensemble de définition
3°) Etudier les variations de la fonctidn.
4°) Donner une équation de la tangente (T) a lab@f) de f au point d’abscisse x = 0.

5°) La fonctionu est définie suR par u(x) = 2x-3+4e™* —e %,

Démontrer queu est strictement croissante Rir

6°) Calculeru (0)et en déduire a I'aide de ce qui précede le diignla fonctionu surR, puis
la position relative deCf) par rapport a la tangente (T).

7°) Construire dans le plan rapporté a un repétrmnormé(o;i;f) d’'unité graphique 2cm la
courbe ¢f) et la droite (T).

Partie C

1°) Résoudre I'équatiori (x)= 0

2°) Calculer la primitive F de la fonctioh vérifiant F(— In4) =0

3°) Calculer en fonction du nombee I'aire A(x) de I'ensemble des points M(X ; y) du plan
telsque:—-Inkx<x et 0< y<f(x).

4°) a) Calculer la limite de A) lorsque & tend vers +o .

b) Calculer le nombre réeltel que Ai) = 2.
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