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| — Définition d’un cercle
Soit A(a ; b) un point du plan et r un réel sttt positif. On appelleerclede
centre Aet derayon rI'ensemble des pointd(x ; y) tels que :d (A ; M) =r.

Notation : (A ; r) désigne le cercle dmntre Aet derayon ¢
M

Il — Equation du cercle

MX;y)e“(A;r) < dA;M=r & Jx-a)’+(y-b?=r <
(x-a)> +(y—-b)> =r%. D’ou I'équation d’'uncercle de centre A et de rayon r est:

(A1) (x-a)’+(y-b)y*=r?.
En développant I'équatiqr-a)* +(y-b)*=r?> on a:
x? —2ax+a’ +y? —2by+b? =r2. En posant ¢ =’a+ b — P ; '’équation du cercle de

centre A et de rayon r devient 2 xy* —2ax —2by +c =0 .

Remarque :
Toute équation de cette forme n’est pas nécessaitdiquation d’un cercle.

lll- Ensemble des points définis pand + Y + ax + By +y =0 .
1- Exemple 1:
Déterminer I'ensemble des points M(x ; y) du plamtdes coordonnées vérifient

la relation : X+ y* —2x + 3y—% = 0.
Solution
x2+y2—2x+3y—% =0 & X -—2x+ v2+3v—§ =0 <

2 2 2
(x-2) _1+(y+gj —%—%:ob (X_1)2+(y+gj -4=0 - (x—1)2+(y+gj =4

L’ensemble des points M cherchés est le cercleedtren (1;—%) de rayon r =2
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2- Exemple 2 :

Déterminer 'ensemble des points M(x ; y) du plamtdes coordonnées vérifient
la relation : X+ y*+3x+5y+11=0.

Solution

X+ +3x+5y+11 =0 X +3x+y +5y+11=0<

2 2 2 2
(X+§j _g+(y+§j —2—5+11=O@ (X+§j +(y+§j Z—E Im possble
2 4 2 4 2 2 4

L’ensemble des points M cherchés est§ =

3- Exemple 3 :
Donner une équation du cercle de centre A (-3t de rayonr = 5.

Solution
(x—af+(y—-bf=r < (x+3fF+(y—4f=25> X +y'+6x -8y =0.

IV — Diverses déterminations d’'un cercle
1- Cercle défini par son diameétre

Soit A ; B deux points distincts du plary; le cercle de diametre [AB]

M

.Un point M du plan appartient au cerctede diamétre [AB&( AM « BM =0 ).

Cette relation nous permet de déterminer I'équatian cercle de diameétre [AB].
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Exemple :

Dans le plan muni d’'un repére orthonormeé (O ;)lgrddonne les points
A(0 ;-2) et B(2 ;1). Donner une équation du ceddaliametre [AB].

Solution

M@]Dc - AM.BM =0 - @:2}(?__3:0 o (x-0)(x-2)+(y+2)(y-1)=0

X?=2Xx+y?+y+2=0+ (C):x*+y*-2x-2=0.

2- Cercle défini par son centre et son rayon

Soient A et P deux points distincts du plan.

(@)

. Un point Me Z(A ; AP) si, et seulement si Al AP? .

Exemple :

Donner une équation du cerctéde centre A(-3 ; 2) et passant par P(0 ; 1).

Solution
M(X : y)e Z < AM? = AP? & (x +3Y + (y — 2f = (0 +3F + (1 — 2§

o 7 (x+3F+ (y—-2f=10.
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