TRIGONOMETRIE

| - Construction d’angles : (manipulations du matériel de géomeétrie)

Tachel :
a) Construisez un triangle ABC rectangle en A a I’aide de la régle et I’équerre

b) Construisez un triangle EFG isocéle a I’aide de la régle et le compas

c) Construisez un triangle EFG isoc¢le a 1’aide de la régle et le rapporteur
d) Construisez un triangle IJK équilatéral a 1’aide de la régle et le compas

e) Construisez un triangle IJK équilatéral a 1’aide de la régle et le rapporteur

Réponses :

a) Régle et Equerre

Tache2 :
A I’aide d’un rapporteur, effectuer la somme des mesures des trois angles de chaque

triangle. Conclure

Donni vous propose : cours trigonométrie 10eme CM



d) Régle et compas e) Regle et rapporteur
K

¢
A | J
% Ht X J

2. Remarque 1: Dans un triangle la somme des angles intérieurs est egale a
180°.

Il Triangle rectangle :
1. Relation métrigue :
Activité :

a) Construire un triangle rectangle MLI d hypoténuse le coté Ll.
b) A l'aide d’une régle graduée et d’une calculatrice, comparer > LI* et MI* + ML?,

Réponses :

Figure 1

LI? = MI? + ML?
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Remarqgue 3: (Théoréme de Pythagore) Dans un triangle rectangle, le carré de
I’hypoténuse est €gal a la somme des carrés des deux autres cotés.

2. Les Rapports Trigonométriques :
Activité :
:_Tachel :
a) Construisez un triangle IBK rectangle en I tel que : I’angle BKI = a.
b) Déterminer les rapports trigonométriques : sin a, cos a, tan a et cotan a.

Réponses :
(8
K

_ coté opposéaa IB coté opposé a a IB

sina = - = tana = y - - - —

hypothénuse BK cotéadjacentaa IK
coté adjacentaa IK coté adjacentaa IK
cosa = - = cotana = - — = —
hypothénuse BK coté opposé a a IB

A i 1
Tache?2 : comparer : —— et tana ; cotana et ——. Conclure
- cosa tana

Remargue 2:

sina
&

= tanoc; cotana = .
cosa tana

& En utilisant dans la figure 2, le théoréme de Pythagore et la définition de sin «
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etcosa ;ona:
IB? + IK? = BK?
IB? IK? _BK2

BK? + BK2?2 BK2

<1B>2+<1K>2 .
= _ _ =
BK BK

= cos’a + sina =1

On conclue que : Va €R; cos?a+sina=1

I11- Cercle triconométrique et Unités de mesures d’angles :
1) Définition du cercle trigonométrique :
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@ Munissons le plan d'un repere orthonormé (0 ;1;]). Le cercle trigonométrique
est le cercle de centre O et de rayon 1 orienté dans le sens direct (sens contraire
des aiguilles d'une montre).

@ Soit M un point du cercle tel que a soit une mesure de I'angle orienté. On appelle
cosinus de «a et sinus de a, et on note cos « et sin &, les coordonnées du point M
dans le repere (0 ;1;]) : OM = (cos @)01 + (sin a)O_]).

» OnremarquedoncqueVx€eR; —1<cosx<let—1<sinx<1

2) Unités de mesures d’un angle :
La grandeur d’un angle est mesurée en degreés ; en radians ; et en grades.

L

Le radian est une unité de mesure des angles
choisie de fagon que I'angle plat (180 °) mesure
7t radians Ainsi, un arc de cercle de rayon R et
d'angle x (en radians) a pour longueur :

L = Rx.
L = Rx
Remarque 3: 1" = 60’ et 180° = m rd = 200 grs

Le tableau ci-dessous rappelle les valeurs du sinus, du cosinus, du tangente et du
cotangente pour des valeurs particuliéeres de I’angle «a.

a (en degré) 0 30 45 60 90 180
a (en rd) 0 r n n m -
6 4 3 2
sin a 0 1 V2 V3 1 0
2 2 2
cosa 1 V3 V2 1 0 -1
2 2 2
tan a 0 V3 1 V3 0
3
cotan«a V3 1 V3 0
3
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IV. Angles supplémentaires - Angles complémentaires :

1) Angles supplémentaires : Deux angles sont dits supplémentaires si leur

somme est égale a 180" ou 7 radian.
Conséquence : ™ — a et « sont supplémentaires :

P snnss
Prreesssssnnss

& Deux angles ont

cos(m—a) = —cosa

sin(mt — a) = sina

et de

2) Angles complémentaires : Deux angles sont dits complémentaires si leur

somme est égale a 90" ou g radian.
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