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CALCUL INTEGRAL

¢  JIntégrale et Primitives :

e Si F estune primitivede f surlalorsV a,b €1

b
| reodx = 1FG1 = F) - F@

e Sig(x) = fcff(t)dt, alors, g'(x) = f(x) etdonc g est la primitive de
f qui s’annule en a




¢ Puopuriétés de Cintégrale :

Relation de Chasles : [ f(x)dx = [ f(x)dx + [ f(x)dx
Antisymétrie : [ f(x)dx = — [} f(x)dx

Lingarité : [ (af (x) + Bg(x))dx = a [ f(x)dx + B [, g(x)dx
Positivité :f = 0 sur [a;bl,a<b = [, f(x)dx =0

Conservation de I’ordre :f > g sur [a;bl,a < b = f:f(x)dx > ffg(x)dx

meSM:wn(b—a)Sf;f(x)deM(b—a)
fl <M= |f; f()dx| < M|b - al

Inégalité de la moyenne :{

Valeur moyenne : la valeur moyenne de f sur [a; b]: u = ﬁfff(x)dx

Intégration par parties :f:u(x)v’(x)dx = [u()v(x)]? — f: u' (x)v(x)dx




¢ Calcul daines :

f est positive

f est négative f est de signe quelconque
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dq:f f(x)dx X ua
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b
cﬂz—jf(x)dqua c/q=dql+c/qz+043
a

Aire entre deux courbes

b
A= j [F®) — g(0)]dx X ua

Aires entre une courbe et une droite




¢ Caleul de Velumes :

Volume du solide de révolution engendré par rotation autour de ’axe des abscisses

L’espace €tant rapporte a un repere
orthogonal (0 ; 7,7, k), la rotation de la
partie du plan (0 ; 7,) délimité par la

courbe((?f), I’axe des abscisses et les
droites d’équations x = aetx = b
autour de 1’axe des abscisses engendre
un solide de révolution.




EQUATIONS DIFFERENTIELLES

AU programme

Equations différentielles

Solution genérale

Solution particuliere

y' = ay (a réel)

S~——701
y = ke aveck € R

—

[l existe une unique solution
satisfaisant a la condition

initialey (xo) = yo

y = A cos wx + B sin wx

aveCA € RetB€ER

[l existe une unique solution
satisfaisant aux conditions
Initiales

y(x9) = yo et y'(x9) = yg



aortique


Hors programme

Equation differentielle Solution

Elle s’exprime a ’aide des racines r; et r, de son équation
caractéristigue ar? + br +c = 0.

e Si A= b? — 4ac > 0 alors r; et r, sont réels et
y = Ae"* + Be™*

e Si A= b? —4ac = 0alorsry = r, = ry est réel et
y = (Ax + B)e'o*

e SiA=b?—4ac<Oalorsry =a +if etr, = a—if sont
complexes conjugues et
y = e* (A cosfBx + Bsin fx)

Dans tous les cas, Il existe une unique solution satisfaisant
aux conditions initiales  y(xy) = yg et y' (xo) = ¥}
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