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On dounc les rensei gncmcnts suivants sur la fonction f:
L ensemble de définition de la fonction f est(D,) = 1—o0; 4[ ul4, +°°[

f (.x) cs[ posmvc sur ]—m --1[ U ]4 +C‘3[ ¢l négative Slll'] 1 4‘[

e =2 =51 () =r@=0

o lim flz)=1: h'.;n f(x) = +00; hmf(x) ==
X —*—00 X
: = 76— e s i lim @) =f1— g
. xi_l;nw[f(x) x+5]= hm e s ey B S
-1°) Dresser le tableau de variation db f ;
2°) Les équations de chacune des asymptotes ;
3°) Tracer Soigncuscmenl la courbe (€;) de 1

Exercice 2 :
Soit £ 1a fonction dont le lablcau de variation est le suivant :

X o 2 o

76 - > ¥ T +

La fonction fa pour formule explicite: f(x) = ax® + ba? te.
1°) Déterminer ’ensemble de définition de f.

2°) Calculer f'(x).
3°) Déterminer les réelsa ; b etc en utilisant les données du tableau de f.

4°) Montrer que la restriction g de f 4 [0; +oo[ est une bijection de [0; +oo[ sur un
intervalle J que I’on précisera.
5°) Montrer que I’équation g(x) =

compris entre 1 et 2.
6°) Donner unc ¢quation de la tangente (Tp) 4 la courbe (€4) de f au point d’abscisse Xp =1

0 admet une solution unique @ . Montrer que a est

Exercice 3:
Le plan est rapporté & un repere orthogonal (0,1,j),] unité de longueur sur chaque axe est 2cm.

On considére la fonctlon f définie sur R-{1} - R

3 _ 2 .
X —%f(x)=x 4xl +8x—-4
(x =1y
1) Calculer lorsque fest dcﬁme les constantes a,b,c tel que : f(x)—x+a+—b_ G
x=1 (x-1)

2) Etu_dler la fonction f

Scanné avec CamScanner


https://v3.camscanner.com/user/download

3 M s : i ‘ ] o 27
) ontrer que 1a courbe (C) Tepfésentatlw de f admet deux 'lsymptotcs dom I‘une est la

droite (D) d’équation :
y=x-2.0n réclsera I
© coordonnées des points cummuns}; €)et(D) - posmon de (C) par Lapponé (D) e Ies

\4) Construire la courbe (C) dans le rcpére (0,i,). - i e "
Exercice 4: % Ak i

A Qo ax~ +bx+c
)Smth( ) = v Détermmerlealeclaa b; csachanl que la cnmbu(ch)

;}2‘1; ’ion_cn; I h passe par 135 pomts AC03 2); B(2; -2) ctla dérivée de h s*annule

B) Soit la fonction f définic i)ar f ®) = __—x2+2k—? RN
x—1 2

°) Déterminer les réels a; 8; ¥ lels que f (x) = cix + + —
2°) Etudier la fonction . 1 .

3°) Montrer que la droite (D) d’cquatton y =-x +1est asymptote oblique
a(c f)
4°) Etudier les positions relatives de (C ) par rapport a (D).

5°) Donner une équation de la tangente (7)) a (C5) au point d’abscisse —2.
6°) Montrer que le point 7 (1; 0) cst centre de symétric de (Cy).
7°) Tracer la courbe (C;) dans le plan muni d’un repére orthonormé.
Exercice S ;

—2x+2
x=1 '
On désigne par (%)) la représentation graphique de / dans le plan muni d’un repere

Soit la fonction numérique f* a 3 variable réelle x définic par f(x) =

orthonormé (O ; i)

1°/ Montre que (%) admet deux asymplotes dont on déterminera les’ cqmtlons

2°/ Précisez la position de (7) par rapport a son asymptote oblique.

3°/ Etudie les variations de f. .

3 9 g
4°/ Existe-t-il des points de la courbe ou la tangente a pour coefficient dll‘CCtLUI’ 1 Si

oui trouve les équations de ces tangentes en CCs points. ' :
59/ Tracez la courbe () et ses asymptotes dans le plan muni du repcre orthonormé

©:3])
6°/ Montre que la restriction g de falintervalle 1= ]1'; 2] est une bl_]CCtl()n de I vers un

intervalle J que 1’on précisera.

13 5
7°/ a-/ Calcule (g )(*)

b~/ Dressez le tableau de variation de g-1 puis trace sa courbe représentative dans le

méme repére que celle def.
Exercice 6 :

: iy i ®
Soit la fonction f définie par : f(x) = Mtz -z

1) Déterminer Df
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Lo .6) Etudler les vanatlons de f ci tracer sa cou:be dans un ,rcpere orthonorme (o 111) i

ol 4 - - % .z_- 7 ¥ g L Fruy

:9) Montrcr queredf,f( )— -

3) Montrer fest impaire” + . e
4) Montrer que f est continue sur [ 1, o[v
5) festelle dérivable en'x=1 */ =

b, "i] '

'-...,‘,; e Al
: : "n X
‘On deSJgne pa.r f la fOnCthD deﬂme par f(x)-——m—-——-- :
sin x + cosx
1) Résoudre dans R, 1° équation : sinx +cosx = 0.En déduirc I’ enqcmblc de dcﬁmtxon def

* 2) Montrer que f admet pour période 7

3) On appelle (C) la représentation grapluquc dans un repére (0,i,j) de la restriction de £ a
r mteryalle jl—%; %4—,: Montrer que ( C) admet le pomt A[Z’ %J comme centre de

. symétrie

4) Faire I’étude de f sur ]—.%; ; -3—;[[ ct tracer (C) ainsi que la tangente a (C) en A.

3

Exercice 8 :
Scit la fonction définie sur I'intervalle ]l,+_00[—> R par f(x)= %—(x ——]-) .Montrer que f est
: B X ‘

.une“bijcclion de ]0,+co[ sur un ensemble J & déterminer .Pour tout x de J calculer
'1(x).Donner la valeur de f(2) puis calculer (1)’ (3/4).

Exercice 9 :
A) Soitp(x) = —x* + 4x3 — 6x%* + 12x—19,
1) Calculer p(1) et p(3)
- 2) Vérifier que : Vx € IR, p(x) = (x — 1)(3 —x)(x% + 3).
| . 3) Etudier le 51gnc de p(x) suivant les valcurs de x ‘
B)_ Soitf: x — D2
orthonormé (0;1;J) - ;
1) Déterminer Dfet montrer que Vx € Df; f(x) = —x + 1 — ﬁ
e

2) Calculer les limites de f aux bornes de Df
3) Montrer que la droite (D) d’équationy = —x + 1 est une asymptote a (T) en

o gt 8 +o00. Trouver I’équation dc I'autre asymptote a (T) ct”J ustifier.
p( ) - En déduire le signe de f'(x).

4) Démontrer que ¥x € Df; f(x) =

5) Etablir le tableau de variation de f

6) Soit g la restriction de f& ]—co; 1] ,
a)’ Justifier que g est une bijection de ]—c0; 1[ sur un intervalle K que 1 -

Premsera
* b) En dedulre quel equatlon (E): XE ] —co; 1[ f(x) = 0 admet une solutlon

6

Umque xo :

<) Justifier que xo €]-1; 0[
d) Calculer si possible (g7)'(=3) -
7) Construire la courbe (T) puis celle de (T~*) dans le méme repere (0;1; ).

© —x®+3x?-3x-3 . '
oz - On désigne par (T) la courbe représentative de f dans un repére
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Exerci'cel(i:“' & o AP

paramétre réel et (C,)1a courbe représentative

Lis ' 3

Soit f,, 1a fonction définie sur R — {%} —~ R par f,(x)= —‘__%x_:s_)‘——_ oum R,
de- f,, Pour quelles valeurs de m, la fonction
f:m i ) - \I 2 ‘ ‘

-N’admet ni minimum, ni maximum o

-Admet un minimum et un maximum

-Qu’y a-t-il de particulier pour m=0 et pour i g

Exercice 11 :

3

i

et C sa courbe représentative

Soit la fonction f définie sur IR~ {—1 1} par [(x)= = 7 ]
p _ \ : X" —

dans Je plan muni d’un repére orthonorme.

Partic A : Etude d’une fonction auxiliaire

Soit Ia fonction g définie sur IR par g(x)= $=3x—4. - -
1) Etudier la fonction g . ' S
2) Montrer qu’il existe un récl@ uniquc tel que g(a)=0, puis déterminer une valeur
approchée a 107 prés duréel . : |

3) Etudier le signe de g sur IR

Partic B : Ftude de la fonction [
1) Déterminer les limites de f aux bornes dec

définition.

hacun des intcrvalles de son ensemble de

2) Montrer que pour tout xde IR-{-1 1}, f'(x)= _(x_?g%% .
i i x —

En déduire le tableau de variation de la fonction f.

3) a) Montrer que pour tout xde JR— {—1 1}, f()=x+2+ ‘%j 21
! . X =
b) En déduire que ]a courbe (C) de f admet une ‘asymptote oblique (D).
¢) Etudier la position de la courbe (C) par rapport & (D).
4) Tracer la droite (D) et la courbe C dans le repére. o aubilts s e

Partie C : Nombre de solution d’une équation \ : .

1) Déterminer les abscisses des points de la courbe (C) ou la tangente est paralléle & la
droite d’équation y =X+ 2; |

2) Déterminer une

3) En déduire grap

l’équa_tionf(x) =x+m. o : )

hiquement, suivant les valeurs de m, le nombre de solution de

Scanné avec CamScanner

équation de chacune de ces tangentes et représenter-les dans le repére.


https://v3.camscanner.com/user/download

e Exercice 12 ;.
" ". _-——_‘--_

cie . - X — .
“AN)On sepropose de déterminer sur IR le signe de 'expression A(x) = X e
b a)Déterminer le domaine de définition _d_c (x) & :
b) Quel est Ye signe de A(x) pour x négatif?. =~ A
oiRose B(x) = x + VaF ~3. Qudl est lasigne de BG) pourix postil £ L
) Caleuler A(x).B(x),déterminer son signe .En déduire le signe de, ) P
2) On considére 1a fonction numérique f definie par: f(x) = —x + Ve—4. bl
“a)Déterminer son domaine de définition et ses limiles aux bornes de cet ensemble.
b) Préciser les asymplotes a la courbe (Cf) .
c)Calculer £'(x) et dresser Ie tableau de variation de .
 d) Tracer (Cr) dans un repére orthonormé (0,1,]) . g
3)a)Démontrer que f admet une fonction reciproque f~1 sur J’intervalle I = [2, ool
b) Donner l¢ tableau de variation de f=1.

¢)Tracer la courbe (c 1) dans le repére (0,77 .

Exercice 13 -

- 3‘ix‘—1[+1
Soit | :

a fonction numérique fde la variable réelle x définic par £(x) = T

1) I:icrirc f(x) sans valeur absolue.
2%) Ltudier la fonction f et construire sa courbe (Cf).

3%) Montrer que la courbe (C‘f) admet un‘axe de symétric que I’on détermincra.

4°) Résoudre graphiquement 1’ équation f{x) = m;m &ant un paramétre réel
le signe des solutions lorsqu’elles existent.

. Indiquer
Exercice 14 :

Soit la fonction f définies sur [1; —>[parf(x) = —x+—22 -Montrer que f est une bijection de
x4+
Pintervalle (I —[ surun ensemble J 4 préciser .Calculer (f - ) ®)
Exercice 15 :
2
A) Soit la fonction f définie par f(x) = 9—% :a,b, ¢ sont des réels et (€) sa courbe dans
un repére orthonormé(e,i,7) .

Déterminer les réels @, b, ¢ pour que (€) passe par les points A(—

pomt E d’abscisse x = 0 une tangente paralléle a ’axe(o0;1) .

B) Dans la suite du probléme onprendra a =1;b=1;¢=—3 )

1) Déterminer trois réels &; 85 tels que :f(x) = ax +5+ ﬁ )

En déduire que (€) admet une asymptote obli

2) Etudier les variations de la fonction f .

3) Montrer que le point d’intersection des asym

4) Déterminer une équation de la tan

5) Tracer(C). ,

6) Soit h 1a restriction de f a Pintervalle [4; +00]

: a)Montrer que h réalise une bijection de [4;+
b) Calculer A(5); (A™)"(10) pour x e[4; 400 .
c)Tracer (Ch™") dans le méme repére que (€)

2;0);B(3;10) et admet au

que (D) dont on déterminera une équation.

ptotes est centre de symétrie de(C).
gente (T) a (C) au point d’abscisse X4 =3.

[ ‘surunintervalle J 3 préciser.

Scanné avec CamScanner


https://v3.camscanner.com/user/download

Soit Ia fonction numéngue défimie par @ f(x) =1+ st o wn contre de SYmEne
1) Montrer que [a éourbe représentative de la fooction [26m W1 S0 L

2) Montrer que courbe admet une direction ?S}W‘m‘f“e_ ‘ﬂf‘" ﬁ('_“; - de 1a courbe
3) Calculer £°(x), étudier son signe .déterminer les points G IHHERE

4) Tracer cette courbe sur l'intervalle [- 27:2% ]

Excrcice 17 ;

3 2 e 3o

Sort la fonction [ définic par : f(x)=sinx — ;Sm I
=

1) Montrer que I'on peut restreindre 1'étude de T2 [0;;]»

2) a-/ Montrer que 1 '(x) = cosx cos2x.
b~/ Donner pour X € U;f— les signes de cosx ¢t de cos2x. Déduisez en le signe de I''(x)

suivant les valeurs de x ot dresser e tableau de vanation de 1
3) Tracer In courbe représentative de f lorsque x g [- 7 x ]

Exercice 18 : _
Soit la fonction numérique f définie par :f (x) = [x — 1]+ it

1°) Détermincer 'ensemble de définition DI de f .
27) Détermner les limites def aux bomnes de son ensemble de définition

3°) a) La fonction fest-clle continue au point 1 ?

b) La fonction fest-clle dérivable au point 1 7

Interpréter graphiquement votre réponse.

47) Dresser le tableau de variation de puis tracer sa courbe.

Exercice 19: Cet excrcice est composé de deux parties indépendantes.

Partic A :
rax+b

Soit la fonction f: X =& —————.
) ; cx‘+dx-2 )
Détermmer Jes réels a 0 b ; ¢ : d sachant que la représentation graphique (Cf) de f dans un

repeére orthonormé (o; ?;}j donné ;
admet la droite d*¢équation @ x = 2 pour asymptote ;
- n'admet pas d'asymptote paralléle  I'axe des abscisses ;
- passe par le point A de coordonnées (1 ;-2) et admet en ce point une tangente de cocfficiem

directeur (-3).
Partie B :
x+4 .

Soit la fonction g: ¥ — —,
K x+1 1

19) Etudier les vaniations de la fonction g.

2°) Montrer que g est une bijection de ]—1; 49 [sur un intervalle J que I'on précisera

3

3°) Caleuler(g ™)' (5).

3
4°) Montrer que pour tout réel x de [1;3Jona: — % <g'(x)< -
16
; 13-1 &
En déduire que pour tout réel @ de ]1;3[ona: ; A g(a) < $3-3a
16 °
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" Exercice20: | .- e s

R M gl R L A o R g
< £ fonotion définio sur RfJpar () = 57, | gl '

5 1 .. \ . - » x
- i) Déduisez-on iy i) e FOO) = £(2) sur [2 ;3],pu1§ un e’ncgdzgment dg f(x)

" 2.'Donnez une équgii g ;
i 3:,Traccz les courb
Exercice 21 .

2 démontr;:r que 1

1. 8) Moritrez que pour tout x € [2;3] ; 1/4 <@ S

Par deuix  fonctiony affings g et i sur [2 ;3] ¥t ) S B s
A ; T ot B B ) e Sy "abscisse 2.
“quation de la tangente (1) 4 la courbe représentative de f m po:gﬁ d ab§ T

€s représentatives de £ ; g ; k dans Iintervalle 12 i3 i

8@ - .

£ est la fonction définie sur {1 ; +-o0[ par: f(x) = x@
1. Calculer la fonction dérivée F'(x) et Ia dérivée secondef" (x).

a fonction dérivée f'(x) est croissante sur [—1 ; +co[ et en déduire un
encadrement de f'(x) sur Pintervalle[0;3]. - g

3. % est un réel de P'intervalle[0 ;3] ;

a) Appliquer I’iné
fonctions affincs.
b) Appliquer a nouveay ’iné
en déduire un encadrement d
4. Le repére ortho normal a pour unité graphique 2 cm.

a) Vérifier que deux des quatre fonctions affines trouvées précédemment correspondent aux
tangentes a la courbe de f auk points d’abscisses 0 et 3.

b) Représenter la fonction £ et les quatre fonctions affines trouvées précédcmpnent sur [0 ;3]

galité des accroissements finis pour encadrerf (x) — £(0), par deux

galité des accroissements finis pour encadrerf(3) — f(x), puis
e f(x) par deux nouvelles fonctions affines.

Vénifier que les renseignements obtenus dans les questions précédentes permettent de dire que

[0;3] ,la courbe de f estincluse dans un 'parallélogramme que vous hachurcz.
Exercice 22 : ' 3

Soit f une fonction dont le tableau de variation est le suivant :

== . = R oo |
iy | P o | I b+ |
—2 +oo +0o ::

* - i
La fonction f e;t delaforme: f{x) =ax+ b+ W
-1°) Calculer f'(x). T, _ . R
Trouver les coefficients a ;'b etc en utilisant les données du tableau, ’
~ 29) Montrer que la courbe (Cy) admet une droite asymptote oblique (D). Etudier
la position de (€f) par rapport 4 (D). . :
3°) Donner le signe def(x} pour x élément du domaine de définition def
4°) Tracer la courbe (Cg) de f dans le plan muni d’un repére orthonormé.
Exercice23: ' '

' : ' : 1+x
. I-/'Soit la fonction f définie sur [-1; 1] par f(x) = -

Skt
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LVEE T g

! ‘ g . . ‘. ',. i ’les_"‘
1) Calculer f£(x) et en déduire que pour Al pde [0,%]:? al}‘c( 2'\/'5 i
Lty bt T alf(e) e L1 e
2) Montrerque.pOurlout,xd¢[0;1] on ajf(x) 1‘52@ lx R
; bo15 o : x242x-g S W2
| 1)Démom:erquepé?txitouixd¢[4:61 Mbskm s

i
ek

11/ Soit la fonction k définie par k(y) =

§ ¢ > g 5 i :—3- -- p ¢ :
2) Montrer ue pour tout x de [fl ; 6] mas [k(x)— '{] s o e~ 6| _
L/ Oy considére I fonction J définie sur IR par () =]r(x~ D).

1) Exprimer- S(x) sans e symbole de 1a valeyy absolug,
2) Etudier Ja dérjyapig g, f

AUX points d’abscisses etl.
3) Etudier Jeg variations de £

4) Dans J¢ Plan myp; d’un repire o

() de fet]eg demi (5

figentes aux pojpg d’abscisses () et ],
Exercice 24; P
. . P ; ] 2 R
Soit I3 fonction f définje gyr [0; ) parf(x) = 3 %+ 2c0sx y
1)a) Déterminer la fonetigp, dérivée fdef.

= Oadmey Sur}0; nf une solution

Déterminer le signe de f sur [0; n].
a)yp cau de Variation ¢, fsurjo, nj.

nombre de solutions de I"équatioy, flx) =g
Exercice 25

SX et de Cos2y. Déduisez en le Signe
ablc '

€ Variatiop g h.
Présentatiyg ¢ Uex € [ ;m],
Xercice 26
Soit 13 fonction f définje Par sa rep ¢sentatjq phique ci-dessou
1°) Dgte 1Cr Pengemp) Clinition 4
2°) étermmer les limiteg 4 aux borneg ded
°) resser Je tableay gq ation ¢
Y La fonction £ est-e]le Continye d
‘ » denivable o) =3 ? Jugj 3
5°) Omner yne “Quatiop g gente (7 3 (Cf) = o vote - R
6°) Ontrer gy, Testricti,, de f ' 4 7
0:3 i :
gt ik [0; 3[ o5y Une bijection, de [0, 3[ sur yne Partie 1 gq R
7°) Détermin i
30)) étermvnerl “Quationg ge, Ptotes |, Courhe (C’f) de
IMine Phiquemep, I bre de lutig e g

thonormg (o, ?, 7),construire la Teprésentation graphique -

er
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T

2 +3x+4m . .
=== ; ; ou x est la variable
22 +(5m+1)x+3

Exercice 27 :

A} Soit ]a fonction £, définie par £, (x)
el un paramétre ; a chaque valeur de m correspond une courbe (G,,,)

1) Montrer que toutes les courbes (€,,) passent par trois points fixes dont on

déterminera les coordonnées indépendamment de m.
2) Déterminer m pour que le point d’intersection P de (€,,,) et de r asymptote
3

paralléle a I axe des abscisses ait pour abscisse -

3) Construire la courbe (CG). .
max®—2x+1 i
, oum est un

B) Soit Ia famille de fonctions g,, définie par g,,, = — —
. Xt =Ldmx

paramétre réel.
1°) Montrer que toutes les courbcs (Gn) de g, passent par deux pomts fixes 4

et B dont on déterminera les coordonnées.
2°) Déterminer m pour que, quel que soit le réelx = {0;

naturel [g,,(x)]? soit au plus égal & 1.
3°) Représeriter graphiquement la fonction pour m = 0.

Exercice 28 :
A)- Soit Ia fonction £ définie par f @ = a + bx® + ¢; o a; b ete sont des réels,

~2; 2 1, I’entier
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...... e A s e 7S o L v1 0 z

1°) Calculer f ‘Ex). ' rémum enx =
2°) Détermiiner les réels a, b, ¢ sachant que f admet 1 pour cx} o oach
CXttmumeny =2, . e e 0 admet une solution unique a
3°) Etudier la fonction £. Montrer que I’équation £(x) =1 Oﬁ?)?]n-:;ique Adans [2;.3].
dans [-1; 0] une solution unique § dans [0; 1] ; une so -u - i

4°) Tracer la courbe (e f) def. | .

et~ 3 pour

| ; o Rt L oat+3
B) soitfla fonction définie patf(x) = T

] ; B : . c y
1-/Trouvcra,betctclquc:f(x)=ax+b+_+; : 101 (6;) de f
2-/ Montrer que 1a drojtc (Dy) d’équationy = x -1 est ASYApSIEA Lo
3/ ]f:t'udier les variations de I . 7
4-/ Etudier les positions de (€ £)par rapport (Dp)

: e Biicols c]-o0; =3]
5-/ Montrer que la restriction de £ 4 Iintervalle J-0; - 3] est unc bijection g dc] _
Sur un intervalle que I’on précisera, "

6/ Calouler g(- 5) ; g(- 4; (g~1y(- 7), NS
7-/ Tracer la courbe (Cy) de £ ainsi quc (€ de g~ dans l;a méme repére.
8-/ Démontrer que pourtoutxde[1;3]ona: | f'(x)| < -

9-/ Résoudre et discuter graphiquement suivant les valeurs de m le nombre de solutions
de I'équation x2 - m 5 4 3-m =0,

C) Soit la fonction f la fonction numéri

2% +x42
Fly =222, Soit(€y) sa courbe représent
d’unité graphique 1om, _
1-/ Déterminer Pensemble de définjiion de (Dg) de f.
c
2-/ Trouver les réels a; betciels que f{x) = ax + b+=-

" J‘ %
3-/ Montrer que Ja courbe(€y) de £ admet unc asymptote oblique (D) que I’on préciscra.
4-/ Déterminer Jes limites de £ ; calculer sa dérivée f*(x) puis dresser son Tableau de
variation ' -

que de la variable réelle x définie par :

Lo » - =
ative dans un repére orthonormé(0; 7; 7

5-/ Déterminer les coordonnées des points d’intersection de (Ci) avee 'axe abscisses.

(e f) Par rapport a son asymptote oblique (D).

7-/ Donner une équation de la langente (T) é(ﬁ’f)au point d’abscisse x = -1,
8-/ Calculer £ (D) £ (2); puis (f2y .
9-/ Tracer la courbe (Cp).

Exercice 29 :

f est la fonction définie sur }1; +oo]

1. Prouver que I’¢quation flg) =
2. Montrer que I"équation fix)

6-/ Etudier la position de

par:f(x) = - — yx.

0 admet une solution unique @ dang 1’intervalle]1 ;‘2 L
= 0.a méme ensemple de

solutions que 1
3. Notons g la fonction définic sur JO ; +oof par:g(x) =1 4 ‘1F—
AL
a) montrer que, pour tout x € [1; 4oo[| g’ ) = %

2 Llg) - al < Uolx—ay, _

i i
uation — =
q 1+ BTk

b) En déduire que pour tout x € [1; +
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Exercice 30) ; ' : A cre
Soit £ la fonction donnée par sa représentation graphique dans le plan rapporté & U FEPE
orthonormé (0; ;7).

17) Déterminer I'ensemble de définition Dy de /.

2?) Donner les limites de f (x) aux bornes de Dy
3%) Donner les équations des asymptotes a la courbe (€y) de f-
- 4°) Dresser le tableau de variation de [

57) Donner I"ensemble solution de I'inéquation f(x) 2 0. i

1 ; b .1 —co: — 4] sur
6°) Montrer que la restriction de f 4 ] -0; - 4] réalise unc bijection g de] -oo; J
uncintervalle P que 'on précisera.

7°) Tracer la courbe (€) de g™t .

fgg{qm et koo
i Tl 1
|‘

il T |
Ty
1

Exercice 31 :
. . . ¥ ;;3—4 . i .

Soit la fonction [ définie sur IR par : f(x) = *= de représentation graphique (Cf) dans un
repére orthonormé (0 ;1;J) (unité :1em) et la fonction h définie sur [—1; +oo[ par :

X+
h (X) = T
orthonormé(0” ;I ;J°).(unité :3cm)
Partic A : Etude d’une fonction auxiliaire

si x # 0 et h(0)=0 de représentation graphique (Ch) dans un repére
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On considére |a foncllon U définie sur IR parU(x) =x3+3x+8
1) “a) Calculer les Ilmues de U en <o gt 400, o
b) Calculer U’ (X) pour fout x de IR, Etudier le signe'de U'(x) et dress

le tablcgu de variation de U. o Ll TR
2) a) Justificr que I’équation U(x) = 0 admet une unique solution a dan

¢lque -1,6 <a<~-1,5 '
b) justificr que pour tout x élément de [—oo; a[ U(x) < 0 ct que PO‘Jr tout x clcmcnt de-
[a; +00] U(x) > 0. .
Partie B : Ewde d’une fonction f
1) Calculer les limites de f en —oo ef 400

; xU(x)
2) a) Caleuler f'(x) pour tout nombre réel x,et justifier que f'(x) = o2+1)?

b) En Utilisant les résultats de la question 2) b) de la partie A), Etudier

le signe de '(x) et dresser e tablcau de variation f.
3) Démontrer que f(a) = -cc oue 1(CH
4) a) Démontr er que la drmtc (D) d’¢équation y = x est unc asymptote oblique *1_( :

b) Etudicr les positions relatives de (Cfet (D). ‘
5) Construire la droite (D) et la courbe (Cf) dans le méme repére (0;1:])
Partie C : Etude d’une fonction h
1) Etudier la continuité ¢t la dérivabilité de h en —1 ¢t 0. L
2) Etudicr les variations de h puis dresser son tableau de Vfiﬂfillon o
3) Soil g la restriction de h a[0; +oo[ ; Démontrer que g r_callsrj une bijection
[0; +oo sur un intervalle ] & préciser. Soit g sa bijection réciproque.

i - —1y/
4) a) Calculer g(1) et justifier que g~ est dérivable en v2 puis ; calculer (g™1) (m .

b) Déterminer une équation de la tangente (T) & (Cg™) au point xo= V2
¢) Tracer (Ch) ;(Cg™) et (T) dans le méme repére (0 ; u ;v)
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