Terminale S [EXERCICES PRIMITIVES| mars 2009

Exercice n°1 : Compléter le tableau ci-dessous dans lequel pour chaque fonction f on donnera un intervalle |
sur lequel f admet des primitives et I’ensemble des primitives de f sur |.

Intervalle | | Fonction f \ Primitives de f sur |

Primitives usuelles

f(x) =6 +5+1

24 7x
5

f(x) =

f(x) = 3sinx + 2cosx

Formule u’u"

u(x) = donc u’(x) =
lors f(x) =

f(x) = 5(2x + 3)° alors 169

et donc F(x) =

1
) = Gx+ 5y

_ 2x+1
f09=Ta s x + 1)°

f(x) = % (Inx)?2

f(t) = 2sint (cost)®
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f(t) = cost sint

Formule +
\Ju
1
f(x) = —'—x 1
3X
f(x) = ]
-1
() =—F—
XA\ [1+ M
Formule v
u
2X
o) =e+1
1
f(x) = 2x+1
. X+2
0= e rax+g
Formule u’e"
f(x) = 2xe*

f(x) = 26¥**

1
f(x) = Lo
XZ

Formules u’sinu ou u’cosu

f(t) = 3sin(3t + 5)

f(t) = cos(zt+2)
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«o=£sm@ﬂ+®

meélanges

2X2+3x+5
X

f(x) =

Int
f(t) = ot

X

e
=51

1
(4 =

et +1

f(x) =

+
eX

3x+8
(x+1)2°

Exercice n°2 : On considere la fonction f définie sur 1 =]-1; + oo [ par f(x) =

1. Démontrer qu’il existe deux réels aet S tels que pour tout x de I, on ait : f(x) = xi[ 1t (TELl)Z

2. En déduire la primitive de f qui s’annule en 0.
2Xx+3
(x-1)*"

Exercice n°3 : On considere la fonction g définie sur 1 =]1 ; + oo [ par g(x) =

1. Démontrer qu’il existe deux réels a et b tels que pour tout x de I, on ait : g(x) = x _al)z + x E )

2. En déduire la primitive de g qui prend la valeur % en 2.

Exercice n°4 : Soit u une fonction strictement positive et dérivable sur un intervalle I.
1. a. Calculer la dérivée de un/u sur I.
b. En déduire une primitive de u/u sur .

2. Applications : déterminer les primitives sur | de chacune des fonctions suivantes :
a.f(x) =[x sur1=10;+oo b.fx)=\I_x surl=]—oo;1[

c.fx)=xy\x2+1 surl= R.

Exercice n°5 : Soient les fonctions h et g définies sur R par h(x) =

3

X _ X
T+x TIN =75

1. Déterminer la primitive G de g sur R qui s’annule en 0.
2. Déterminer la primitive F de h + g sur R qui s’annule en 0.
3. En déduire la primitive H de h sur R qui s’annule en 0.
Exercice n°6 : Soient les fonctions u et v définies sur R par u(x) = cos® et v(x) = sin2x
1. Déterminer la primitive S de u + v sur R qui s’annule en 0.
2. a. Soit x un réel, exprimer cos(2x) en fonction de cos2x et sin2x
b. En déduire la primitive D de u — v sur R qui s’annule en 0.
3. Déterminer alors les primitives U et V respectivement de u et v sur R qui s’annulent en 0.

Exercice n°7 : Déterminer la fonction f dérivable sur R solution de I’équation différentielle

1
y'=3e 2 ettelle que f(In2) =— 2v/2.
Exercice n°8 : Déterminer la fonction g deux fois dérivables sur R solution de 1’équation différentielle
y’’ =—cos(xt) ettellequeg’(l) =g(1)=0.
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