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J. Caleul intégral

EXERCICE 1 :
2 cosx 2 x2—4x+5 T
1°/ Calculer les intégrales suivantes : A = ozﬁ X:B= —2de etC= 0 cos3x dx
2°/ En utilisant un changement de variable affine, calculer 05 \/% dx.
3°/ Soit f la fonction définie sur I'intervalle ]— g ; g[ par f(X) = o

a) Exprimer a I'aide d’'une intégrale la primitive F de la fonction f qui s’annule en 0.

b) Déterminer cette primitive. (On pourra remarquer que : 1—slin » = (1= sir11 :)S(ilnrsin "
EXERCICE 2 :
On consideére la fonction numérique @ définie sur [1; + co[ par @(x) = ; OT—I)g
1°/ Justifier I'existence de .
2°/ Déterminer les nombres réels a,betctelsque: t [1;,+ oo[; @ = % + %t + (1;)2.
En déduire le calcul de 1Xt(1d+t)2 pour toutx = 1.
3°/ a) En utilisant une intégration par parties, calculer @(x)
b) Calculer la limite de @ en +oo
EXERCICE 3 :
Z cosx 2 x3—4x+5 m

1°/ Calculer les intégrales suivantes : A = 02de 'B= —2de etC= 0 cos3x dx
2°/ a) Déterminer les nombres réelsaetbtelsque: x -{-1; 0}, X(Xil) = ; + %
b) Calculer I = | ﬁdx

I
c) Calculer l'intégrale K = gliacr:s(x
3°/ En utilisant un changement de variable affine, calculer 05 \/% dx
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EXERCICE 4 :
. : (o : , x2—1
1°/ On considere la fonction numerique de la variable reelle f: x ~ ———
X(xc+1)

) . . a bx+c
a)Démontrer trois nombres réellesa, betctelsque: x  *;f(x) = M N
b) En déduire la valeur d i

n déduire la valeur de —

) 1 x(x2+1)

2°/ On donne l'intégrale | = 02 cos d .

A l'aide de deux intégrations par parties successives, calculer la valeur de I.

2. équatz'ons différentielles
EXERCICE 1 -

On se propose de résoudre I'équation différentielle (E) 1y " — 4y’ + 4y = 4x% -8x + 2

1°/ Montrer qu'’il existe une unique fonction polynéme g du second degré solution de (E).

2°/ a) Montrer qu’une fonction f est solution de (E) si et seulement si, la fonction (f — g) est solution de
I’équation différentielle (E) :y " -4y’ +4y =0

b) Résoudre I'équation (E’) ; en déduire les solutions de (E).

3°/ Déterminer la solution f de (E) vérifiant les conditions : f(0) = 1 et f’(0) = 2.
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