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EXERCICESSURPRIMITIVE–INTEGRALE-T.S.E2021/2022
Exercice1 :
I- Danschacundescassuivants et sontdesfonctionsdeℝversℝ.DémontrequeFF f

estuneprimitivesurl’intervalleIde :f 
F = +6x-1999etf =5 +6(x) x5 (x) x4

F =x +2 et f =(x) x (x)
3

2
x

F =x+ etf =1-(x)
1

x2
(x)

2

x3

F =x +56etf =cosx-xsinx(x) cosx (x)
II- Déterminelesprimitivesdesfonctionssuivantes :

f = -2x+3(x) x2

t = +2x(x)
-1

x2

h =2 -1(x) sinx

g =2x+1-(x)
2

x

k =2x(x) ( +5)x2 3

III- Danschacundescas ;trouvelaprimitivedelafonction  :f
1)f =(x) (2x+1)cos( +x-2x2 )
2)f =2(x) (2x-1)3

3)f =(x)
cosx

xsin2

4)f =(2x+3)( +3x-1)(x) x2

5)f =( +1)(x) x2 ( +3x-4)x3 4

IV-Danschacundescassuivants estunefonctiondeℝversℝ.Déterminelaprimitive def F
tellequef F =(x0) y

0

f =5 +6 et =1; =0(x) x4 x0 y
0

f = et =-1; =1(x)
3

2
x x0 y

0

f =1- et =2; =-1(x)
2

x3
x0 y

0

f =sinx et = ; =(x) x0

π

2
y

0

2

2

f =x+5 et =-2; =2(x) x0 y
0

Exercice2 :Soit lafonctiondéfiniesurℝpar .u u =x+(x) +1x2

1)Exprime àl’aidede et+1x2 u(x) u’(x).
2)Déterminedesprimitivespourchacunedesfonctionsci-dessous :

f:x⟼ etg:x⟼
1

(x+ +1x2 ) +1x2

(x+ )+1x2 2

+1x2

Exercice3 :

A)Soit lafonctiondéfiniesur]2 ;+ [par : .f ∞ f =(x)
2 -11 +20x-10x3 x2

(x-2)2

a) Déterminelesréels .a;betctelsquef =ax+b+(x)
c

(x-2)2

b)Endéduireuneprimitivede sur]2 ;+ [.f ∞

B) estlafonctiondéfiniesur[1 ;+ [parg ∞ g =(x)
4 -3xx3

(2x-1)2

a)Ecris souslaforme .g g =ax+b+(x)
c

(2x-1)2

b)Déterminelesprimitivesde sur[1 ;+ [.g ∞
c)Endéduislaprimitivede quis’annuleen1.g
Exercice4 :Vérifiedanschaquecasquelafonction possédedesprimitivessurl’intervallef I
etdéterminesaprimitive telleque .F F =(x0) y

0

1)f:x⟼ I=R et =1; =2(2x-1)( -x+3x2 ) x0 y
0

2)f:x⟼ I=]1;+∞[ et =2; =0
6x-1

(3 -xx2 )2
x0 y

0

3)f:x⟼ I=]-;[ et = ; =-1
xtan2

xcos2

π

2

π

2
x0

π

4
y

0

Exercice5 :
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I-Soitlesfonctions .f:x⟼xcosx et g:x⟼xsinx
1-Encalculant  ;Trouveuneprimitive de surℝ.f’(x) +g(x) G g
2-Enprocédantdemême ;Détermineuneprimitive de surℝ.F f
II-Soith = x x(x) sin2 cos3

1-Démontreque .∀x ∈R,h = ( x- x)(x) cosxsin2 sin4

2-Déterminealorstouteslesprimitivesde surℝ.h

3-EndéduislaprimitiveHde surℝquiprendlavaleur .h - en-π2
Exercice6 :Soient deuxfonctionsdéfiniessurℝpar : .fetg f =x xetg =x x(x) cos2 (x) sin2

1-Détermineuneprimitivede surℝ.f+g
2-EnutilisantEulerlinéarise .x- xcos2 sin2

3-Déterminedeuxréels telquelafonction soituneaetb h =axsin(2x)+bcos(2x)(x)
primitivede surℝ.f-g

4-Endéduisuneprimitivede etde surℝ.f g
Exercice7 :Soitlafonction définiepar et(C)sacourbereprésentativef f = x(x) sin2xcos2 f

dansleplanmunid’unrepèreorthonormé(o ; ; ). 
⃗
i
⃗
j

1)Montreque estunefonctionimpaireetaussipériodiquedepériode .f π
2)Linéarisef(x).
3)Endéduislaprimitivede quis’annuleen0.f
4)Calcule puismontreque .f’(x) =2 x(4 x-3)f'(x) cos2 cos2

5)Etudielesvariationsde sur[0 ;].f π

2
6)Construis(C)sur[0 ;].f π

2
Exercice8 :

1)Calculelavaleurmoyennedelafonction sur[ .sinx ;π]
π

3
2)Onconsidèrelafonction définiesur[3 ;4]par : .Donneunencadrementdef f =(x) -4x2

.∫43f dx(x)

3)Soitlafonction définiesur[0 ;]par : .h 2

3
h =3 -2x+1(x) x2

a)Montrehestbornésur[0 ;].2

3

b)Endéduisunencadrementde .∫

2

3
0h dx(x)

Exercice9 :Leplanestmunid’unrepèreorthonormé.

Onconsidèrelafonction .f:x⟼ -x3
3

2
x2

1-ReprésentelapartieP duplanlimitéeparl’axedesabscisses ;lacourbede etlesf
droitesd’équations et .x=2 x=3

2-Calculel’aireA deP.
Exercice10 :
1)Représentedansleplanmunid’unrepèreorthonormélafonctiondéfiniesurℝpar

.f =- -1(x) x2

2)Calculel’aireAdelapartielimitéeparlacourbede  ;l’axedesabscissesetlesdroitesf
d’équations et .x=-1 x=2

3)Endéduirequel’aireA’delapartielimitéeparlacourbede  ;l’axedesabscissesetlesf
droitesd’équations et estégaleà .x=-1 x=2 ∫2-1-f dx(x)

Exercice11 :Soitlesintégrales : .I= et J=∫

π

2
0 xdxsin2 ∫

π

2
0 dx

xcos2

2
1-Calcule et .I+2J 2J-I
2-Endéduirelesvaleursde et.I J
Exercice12 :
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1) Montreque pourtoutréelxde]0 ;1].>1-x
1

1+x

2) Montreque .>∫10 dx
x

1+x

1

4
3) Montreque .∀x>0;-x≤sinx≤x

4) Endéduireque .∀x>0;1- ≤
x2

2
cosx

5)Calculelesintégralessuivantes :

P = dx J= dx et K = dx∫
π

2

0
xsinx ∫

π

2

0

xcosx ∫
π

2

0
cosxx2

Exercice13 :Soit lafonctiondéfiniesur par decourbereprésentativef R*
+ f =2x+(x)

1

x2
Cf

d’unitégraphique2cm.
1)Etudielesvariationsdefpuisdressesontableaudevariation.
2)Montreque admetuneasymptoteobliquedontondéterminerauneéquationCf

cartésienneenétudiantlesbranchesinfiniesen+ .∞
3)Etudielapositionrelativedelacourbe parrapportàsonasymptoteoblique.Cf

4)Représente etsonasymptoteoblique.Cf

5)HachureledomaineD1définipar : puiscalculel’airedeD1encm2.{ ≤x≤1
1

2

0≤y≤f(x)
6)Soit unnombreréeltelque .Hachureledomaine limitéparlesdroitesα α>1 Dα

d’équations ;lacourbe etl’asymptoteoblique.Calculeencm2l’airedux=α;x=1  Cf

domaine .Dα


