Formules usuelles de la trigonométrie
+» Rapport trigonométrique des angles remarquables

q 0 T T 3 3
a (enrd) 3 2 3 > T
sina 0 1 \/_E E 1 0
2 2 2
cosa 1 ﬁ \/_E l 0 -1
2 2 2
tan a 0 ? 1 V3 0
cotan V3 1 ? 0

¢ Cercle de référence trigonométrique
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* Relation entre cosinus, sinus, tangente et cotangente :

Pour toutréel x,ona:
cos’x + sin’x = 1; cos?x = 1 —sin?x; sin’x = 1 — cos?x

sin x ) 1 T
tanx = etl+tan“x = pour x # —+ kmaveck € Z;
COS X CcOS*x 2
cos X 1
cotanx = et 1 + cotan’x =
sinx sinZx
+»» Formules d’addition :
cos(a + b) = cosa.cosb —sina.sinb tan(a + b) = 2nattanb
(a—b) = cosa.cosb + sina.sinb 1-tanatanb
cosla - ) : tan( b) tana —tanb
. — o ; an(a — b) =
sin(a + b) = sina.cosb + cosa.sinb 1+ tana tanb

sin(a — b) = sina.cosb — cosa.sinb
% Formules de duplication
cos(2a) = cos? a —sin?a ; cos(2a) = 2cos?a —1; cos(2a) =1 — 2sin%a

cos(a) = cos? (E) — sin? (g) ; cos(a) = 2 cos? (g) —1; cos(a) = 1 — 2sin? (g)

2
sin(2a) = 2sinacosa ; sin(a) = 2sin (E) cos (E)
2 2
) 1+ cos 2a 5 1 —cos2a ) 1 —cos2a
cos“*q=——7——; sin“a=—— et tan‘a=———
2 2 1+ cos 2a

% Transformation de produit en somme
cosa.cosbh = %[cos(a + b) + cos(a — b)]

sina.sinb = —%[cos(a + b) — cos(a — b)]
sina.cosbh = %[sin(a + b) + sin(a — b)]
% Transformation de somme en produit

+ —
cosp + cosq == 2cos (p > q) cos (%)

cosp—cosq==—251n( ) i pzq)

sinp +sing = sin( > )

+
sinp —sing = 2 cos ) i pzq)
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Angles associés

—) = T T
cos(—a) = cosa sin (— — a) =cosa cos (— + a) = —sina
sin(—a) = —sina 271' 7%
tan(—a) = —tana tan (E - a) = cotan sin (E + a) =cosa
cos(m—a) = —cosa _ _ T
sin(m — a) = sina cos(m +a) = —cosa tan (— + a) = —tana

T = sin(r + a) = —sina 2
tan(z— @) = —tana tan(r + a) = tana
cos (E - a) =sina

% Résolution d’équations trigonométriques

» Equations du type cosa = a(a € R)
Résoudre de telles équations revient a déterminer tout angle B qui vérifie cette relation.

e Sia€]—o0; —1[U]1; +o[ alors S=0.
e Sia€ [—1; 1] alorsil existe 8 tel quesiCosB = a

a = B+ 2kn
Ainsi cosa=a @cosa=cosB<:>{ ou
a =—f+2kn

» Equations du type Sina = a (a € R)
Résoudre de telles équations revient a déterminer tout angle B qui vérifie cette relation.

e Sia€]—o; -1[ U ]1; +o] alors S=0.

e Sia€ [—1; 1] alorsilexiste 8 telquesisinf =a
a = f+2kn
Ainsi sina = a © sina=sinf @{ ou
a =mn— B+ 2knm

> Equationsdutypetana=a(a€ R):
Résoudre de telles équations revient a déterminer tout angle B qui vérifie cette relation.

e Sia€]—ow; —-1[U]1; 4+ alors S=0.
Siae [—1; 1] Sia€e [—1; 1] alorsilexiste § telquesitanp = a

tana=ae tana=tanf} © a = +kn

» Equations du type acosx + bsiny +c =10
Résoudre de telles équations revient a mettre en évidence trois cas de résolution :

e Premiercas:sia=0 etb:oalorsona:{g:gfilii:;o

e Deuxieme cas:sia=0 etb # 0 alors’équation devient :
bSinx=—c <=> Sinx=_7c
= Si |_b—C| > 1 alors S = 0.
= Si |_b—C| < 1 alors I’équation se ramene sous la forme : Sina = a .

e Troisiemecas:sia+# 0 etb # 0 alors on calcule :
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* Lemodulertel que: r=va? + b2
CosO =

= L’angle 6 tel que: et
Sin® = 2

S|

L'équation Cos(x-6) = _TC dévient que I'on sait résoudre

NB:Si a2 +b%2 < C2 alors S=0.
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