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Exercicel @

1) Soitle polynéme P défini sur R par: P(x) = x> - x*+ 3x+ 1.
a) Calculer les limites en +eo et —eo du polynéme P.

b) Détérminer les variations de P sur R,

c) Démontrer que I’équation P(x) = 0 admet une unique solution a sur®R et que
a€[-1,0]. '

d) Donner un encadrement de aa 1071,

e) Déterminer le signe de P(x) suivant les valeurs de x .
’ 2

2) Soit la fonction f définie sur @ par:f(x) = x- S
x+1)P(x)

a) Déterminer la dérivée de f et montrer que :f'(x) = = ——
(x“+1)

b) A I’aide de la question 1e) déterminer le signe de f'(X) et dresser le tableau de

Variation de la fonctionf.

c) Tracer la courbe de f.

Exercicel :

On considére la fonction f définie sur R par:
tive dans un repére orthonormé (o, V) .

2
f(x) = (11:3 . Soit (C) sa courbe représenta
X
2

1) Vérifier que pour tout réel x on a: f(x)= 1+ -
X

et que le point I de (C)

d’abscisse nulle est un centre de symétrie de(C) .
2) Etudier les variationsde f .
3) Déterminer une équation de la tangente (T) a(C) qui a pour coefficient directeur

2.
4) Représenter (C) et(T).
5) a) Montrer que la restriction gde f 3 Vintervalle [- 1, 1] est une bijection de

[-1,1]sur [0, 2].
b) Etudier la dérivabilité de g™ en 0 et en 2(on pourra faire un raisonnement

géométrique).
c) Expliciter g~ (x) pourx € [0, 2].



Exercice3 :

1-V1-x? .
On considére la fonction f définie par: {{(X) = —— si x#0
f(0)=10
Soit (I') sacourbe représentative dans un repére orthonormé (0,1,})
1. Déterminer le domaine de définition D¢ puis démontrer que f est impaire.

2. Etudier la continuité et la dérivabilité de f en x;= 0 et agauchede x; = 1 puis

en déduire la dérivabilité de f adroitede x, = - 1.

1
b) Etudier les variations de la fonction f et dresser son tableau de variations.
c) Résoudre dans D¢ I’équation f(x) = 0

3. 3) Démontrer que Vx € D; f'(x) =

4. 3) Démontrer que f admet une fonction réciproque f~! d’unintervalle J dont on
déterminera vers D¢ puis dresser son tableau de variations.
b) Donner I'expression de la fonction réciproque {1

5. Tracer lescourbes T' et (I') la courbe dela fonction réciproque f~!dansle méme
repére (0,1,]).

Exercice4 : -

f(x) = xvV2- x si x< 2
Soit f la fonction définie par : 2
f(x)zx—l—;_ si x> 2
Soit (I) sacourbe représentative dans un repare orthonormé (0,1,)
1.a) Etudier la continuité et la dérivabilité de f en x,= 2.
b) Etudier les variations de la fonction f et dresser son tableau de variations.
2.a) Démontrer que la courbe (I') admet une asymptote oblique (D) dont on
déterminera I'équation puis étudier sa position relative par rapporta (I).
b) Tracer lacourbe (I)et I'asymptote (D) danslerepére (0,1,).
3.a) Démontrer que la restriction h de la fonction f sur I'intervalle ] = ]2, + co[admet
une fonction

réciproque h~! d’unintervalle K dont on déterminera vers J.
b) Calculer h7! G) puis (h™1)’ (;)et dresser le tableau de variations de h™?!

¢) Tracer (I')la courbe représentative de la fonction réciproque h~! dans le repére
(0,1.)).




\

l Exercice5 :

o x3-4x2+8x—4
Soit f la fonction définie par:  f(x) = Tl

l

1

|

\ Et soit (C) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0,1,}).

1 1.a) Déterminer le domaine de définition D¢ puis les réels a, b et ctels que

C d
veDf f(x)=ax+ b+ iy

b) Etudier les variations de la fonction f et dresser son tableau de variation.

c) Démontrer que 'équation f(x) = 0 admet une solution unique a et vérifier que
0,7<a<0,8

2.a) Démontrer quela courbe (C) admet deux asymptotes dont 'une (D) est oblique
son équation est a préciser puis étudier sa position relative par rapport a (0).

b) Démontrer qu’il existe un point unique A dont on'déterminera les coordonnées ou la

tangente (T)est paralléle a 'asymptote oblique (D) et donner son équation.
c) Tracer (C), (D) et (T).

3. Soit glarestriction de f surVintervalle 1= ]-o0,1]

a) Montrer que gadmet une fonction réciproque g=! d’un intervalle J dont on
‘ déterminera vers 1.

bj Dresser ie tabieau de variations de g™ puis tracer sa courbe représentative (') dans
P lerepére (0,1,7).

4. Discuter graphiquement suivant les valeurs des deux paramétres m et m’ le nombre de
solutions de chacune des deux équations paramétriques suivantes :

(Ey) x3- (m+ 4)x*+ 2(m+ 4)x- (m+ 4)= 0

(E2) f(x) = x+ m’

e
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