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 E X E R C I C E  1     :    (𝟔	𝐏𝐨𝐢𝐧𝐭𝐬) 
Connaissance du cours : Après une démonstration logique et soigneuse, réponds chacune des 

propositions suivantes par vrai ou faux.  Une affirmation non justifiée ne rapportera aucun point.  

Proposition 1 : La fonction 𝒈 définie par "
𝒈(𝒙) = 𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟔		𝒔𝒊	𝒙 < 𝟐
𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙 − 𝟐		𝒔𝒊	𝒙 > 𝟐

𝒈(𝟐) = 𝟏
 n’est pas continue en 𝟐    1pt 

Proposition 2 : La fonction 𝒃(𝒙) =  
!𝟐𝒙𝟐$𝟗$𝒙&𝟑

𝟐𝒙   est prolongeable par continuité en 𝟎     1pt 

Proposition 3 : 𝑹(𝒙) = 𝟐
𝟑
(𝒙√𝒙 − 𝟏) est la primitive de 𝒓(𝒙) = √𝒙 sur ]𝟎, +∞[	qui s’annule en 𝟏	   1pt    

Proposition 4 : La fonction 𝒉(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟐  

En étudiant les variations de 𝒉, on peut montrer que l’équation 𝒉(𝒙) = 𝟎 admet une seule solution 𝛼	  1pt 

Proposition 5 : La courbe (𝓒) de la fonction 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐+𝟖𝒙−𝟓
𝒙𝟐+𝟏  passe par le point 𝑨	(𝟐	, 𝟑) et admet un 

extremum en ce point    1pt 

Proposition 6 :  ∫ 𝟑𝒙
(𝟏.𝟐𝒙𝟐)𝟐

𝟏
𝟎  𝒅𝒙 = 𝟏

𝟐
     1pt 

 

 E X E R C I C E  2     :    (𝟒	𝐏𝐨𝐢𝐧𝐭𝐬) 

Pour tout entier 	𝒏 ∈ ℕ, on considère l’intégrale : 𝑰𝒏 =	 ∫ 𝒙𝒏√𝟏 − 𝒙𝟏
𝟎 	 𝒅𝒙       

1. Calculez   𝑰𝟎     1pt 

2. Calculez 𝑰𝟏 en utilisant la technique d’intégration par parties.   1pt 

3. Montrez par une intégration par parties que, pour tout 𝒏 ∈ ℕ,  	𝑰𝒏 =  
𝟐𝒏
𝟐𝒏.𝟑

 	𝑰𝒏−𝟏     1pt 

4. En déduire la valeur de 𝑰𝟐	et 𝑰𝟑		  1pt 

  



 
 

 P R O B L E M E      :    (𝟏𝟎	𝐏𝐨𝐢𝐧𝐭𝐬) 

A- Soit le polynôme 𝒈 défini par		𝒈(𝒙) = 𝟐𝒙𝟑 − 𝟗𝒙𝟐 + 𝟏𝟐𝒙 − 𝟒  

1- Calculez 𝒈(𝟐)    0.5pt 

2- Déterminez les réels 𝒂	, 𝒃	𝒆𝒕	𝒄 pour que  𝒈(𝒙) = (𝒙 − 𝟐)(𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄). 0.5pt 

3- Etudiez le signe de 𝒈(𝒙) dans ℝ.  1pt 

B- Soit la fonction 𝒇 définie 		𝒇(𝒙) = 𝒙
𝟑2𝟐𝒙𝟐.𝟏
(𝟐𝒙2𝟑)𝟐

 et (𝓒𝒇	)  sa courbe représentative dans un repère 

orthonormé 	$𝑶, 	𝒊		%%%%⃗ , 𝒋⃗' 

1- a-  Déterminez l’ensemble de définition 𝑫𝒇   0.75pt 

b- Calculez les limites de 𝒇 aux borne s de 𝑫𝒇 puis donne l’équation de l’asymptote    2pt 

2- Montrez que pour tout 𝒙 ∈ 𝑫𝒇	,	 𝒇(𝒙) = 𝟏
𝟒
𝒙 +

𝟏

𝟒
+ 𝟑𝒙2𝟓
𝟒(𝟐𝒙2𝟑)𝟐

     0.75pt 

a- Démontrez que la droite (𝑫) ∶ 𝒚 = 𝟏
𝟒𝒙 +

𝟏
𝟒  est asymptote oblique pour la courbe (𝓒𝒇	)    0.75pt 

b- Etudiez les positions relatives de (𝓒𝒇	) par rapport à (𝑫).     0.75pt 

4- Calculez et montrez que pour tout 𝒙 ≠ 𝟏,  𝒇((𝒙) = 𝒈(𝒙)
(𝟐𝒙2𝟑)𝟑

      1pt 

5- En déduire les variations de 𝒇 puis dresse   z le tableau de variation de 𝒇    1pt 

6- Tracez la courbe (𝓒𝒇), ainsi que toutes les droites remarquables.    1pt 

  

   

 

  

≪ 𝑳𝒂	𝒓𝒂𝒑𝒊𝒅𝒊𝒕é, 𝒍𝒂	𝒗𝒊𝒈𝒊𝒍𝒂𝒏𝒄𝒆	𝒆𝒕	𝒍#𝒊𝒏𝒈é𝒏𝒊𝒐𝒔𝒊𝒕é	𝒓𝒆𝒔𝒕𝒆𝒏𝒕	𝒗𝒐𝒔	𝒎𝒆𝒊𝒍𝒍𝒆𝒖𝒓𝒔	𝒂𝒕𝒐𝒖𝒕𝒔 ≫ 


