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Série : TSE Durée : 2h30 Coef:5
EXEICICE L & oot ettt ettt e e et e et e e ete e sae e e ebesebaeesnsbeesaeaeebesennnesenbeesnns (6 points)
1) Donne la forme exponentielle des nombres complexes suivants :
) 2, = 5+11iV3 b) z,=1— itan% c) zz3 =sina+i(l+ cosa)
7—4iy3
2) Montre les égalités suivantes, 8 étant un réel :
i0 6 i i0 6 ¢
a) 1+ € =2cos§€2 b) 1-€ =—2isin§€2
3) En déduis le module et un argument de :
. IT .
a)A=1+elg b) B=1-€'% ) C=24+V2+iV2

4) Onpose: |z| = 2v2etarg[(-1 — ivV3)z] = %

Détermine la forme trigonométrique et exponentielle de z

[ =T T oY 2R (6 points)

On considere I'application f du plan qui a tout point M, d’affixe z distincte de 2i, associe le
z—2i
1) Pourz # 2i,onpose:z = 2i+ re“’, avecr >0etf € R.
Ecrisz' — 1 al'aidederetf

2) A est le point d’affixe 2i

a) Détermine I'ensemble E; des points M pour lesquels |z' — 1| = 3

b) Détermine 'ensemble E, des points M pour lesquels arg(z’ — 1) = 6[2n]

c) Représente les ensembles E; et E,

point d’affixe : z' =

Probléme : Les parties | ; Il et lll sont indépendantes .........cccooeeveeecveveceveeseececveceenns (8 points)
I.  Résous dans I'ensemble C des nombres complexes, I'équation :

1
222—2(1+i)z+§+i=0

II.  Soit O un réel [O;;—T] et (Eg) I'équation :

2z —(1+2cos@ +2i)z+cos@+i=0avecz €C
1) Démontre que I'équation (Eg) admet une racine réelle que tu calculeras
2) Calcule 'autre racine en fonction de 6
3) Dans le plan complexe rapporté a un repére direct (O; U; ¥), on considére les points A

1
et M d’affixes respectives E etcosf +i

a) Détermine I'ensemble des points M lorsque le réel 8 varie dans l'intervalle [0; 7]

b) Calcule AM en fonction de @ et déduis-en la valeur de 8 pour laquelle la distance AM
est minimale

1+i

V2

. Résous dans C I'équation : z3 =



