DEVOIR SURVEILLE DE MATHEMATIQUES ANNEE SCOLAIRE 2022-2023
LNIAMA CLASSE / TSE DUREE/ 3HOOmn

(lycée public de niamakoro)

EXERCICE 1/ 5,5points

3
=1+ 1+4+i
—\/fj _—\/E (0,25 pt)

b) Résous dans C I'équation Z3 = 1. On donnera les solutions sous forme trigonométrique
et sous forme algébrique. (0,75 pt)
c¢) Déduis des questions précédentes les solutions dans C de I’équation :
3

1°) a) Montre que (

1+i
(E): z2= \/E . . On remarquera que ( E ) est équivalente a

il = 1. (0,75 pt)

NA

2°) a) Ecris % sous forme trigonométrique. (0,25 pt)

b) Déduis-en les arguments des solutionsde (E). (0,25 pt)

3°) Déduis des questions 1)c et 2)b les valeurs exactes de cos 11-[—2 et sin 11-[—2 . (0,25 pt)
[I/Détermine et construis 'ensemble (E)des points M (z) vérifiant : (2 pts)
1]z-2+i|=1 2)|(+i)z-2i[=2

3)|z-2+i[<2 4) |z2-3+i|=2|z+1+5i|

I1I/ Résous dans C I'équation : (z° +32)2+(3z+5)2=0. (1 pt)

EXERCICE2/ 4,5points

6 est un réel quelconque, on considere dans C, 'équation :
E(6):Z°-2(1+2cos0)Z+5+4cos6 = 0.

1-Résous dans C, les équations E( g) et E( g ) en donnant a 0 respectivement les valeurs g

et g (1pt)

2-Dans le plan complexe muni d'un repere orthonormé direct (O, U , % ), on donne les

points A, B, C, D d’affixes respectives : Za =1 + 2ei5, Zs=1+ ZeiE, Zc=Zg, Io=17,.

a) Détermine les formes algébriques des affixes des points puis placer les points dans le

repere. (1 pt)

b) Détermine la nature du quadrilatere ABCD et celle du triangle ABD. (1 pt)



c)En déduis que ces points appartiennent a un cercle 7 dont on donnera une équation.
(0,5 pt)

3-Résous dans C, I'équation E( 8 ). (0,75 pt)

a)Démontre que les points qui ont pour affixes les solutions de E( 8 ) sont les points de 7.

(0,25 pt)

PROBLEME/ 10points

On considére le polynéme ¢ = Z3 — 3v2 (14 i)Z? + 4(1 4 3i)Z — 8iv/2
1-a) Calcule P(V2 + iv2) (0,75 pt)

b)Détermine les complexes a et b tels que P(Z) = (Z — V2 —ivV2)(Z* + aZ + b) (1 pt)
2-Résous dans C I'équation P(Z) =0 (1 pt)
3-Soit A, B et C les points d’affixes respectives :
Zy=V2 +i(vV2 -2), Z,=V2+iV2 et Z,= 2 +i(N2+2),
a)Détermine le module et un argument de Z,, Z; et Z, . (1,5 pts)
b)Montre que les points A,B et C sont alignés et que B est le milieu du segment [AC].

(0,75 pt)

3-a)Détermine I'équation de la droite (D) médiatrice du segment [AC]. (0,5 pt)
b)Soit M I'’ensemble des point de la droite (D) d’affixe Z. Trouve 'expression de Z.

(0,5 pt)

Z

0—Z
ZZ—

. Déduis-en la nature du triangle MAC. (0, 75 pt)
VA

c)Calcule le rapport

d)Détermine I'expression de Z pour laquelle MAC est un triangle équilatéral. (0, 5 pt)
B/ Le plan est muni d'un repére orthonormé (O, u ,\7).

1-Trouve I'ensemble de points M d’affixe z tel que les points images des nombres
complexes: 1;z;1+ 2%, soit alignés. (0,5 pt)

. z+1
2-On désigne par le point M d’affixe zet M d’affixe Z te que Z :;1
Z_

a-Trouve I'ensemble (D) des points M d’affixe z pour que Z soitréel. (0,75 pt)

b- Trouve '’ensemble (H ) des points M d’affixe z pour que Z soit imaginaire pur.(0, 75 pt)

c- Trouve I'ensemble (') des points M d'affixe z tel que O;M; M soient alignés. (0, 75 pt)



