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                                                            EPREUVE : mathématiques 

Exercice 1 : ……………………………………………………………………..6 points  

Soit 𝑃(𝑧) = 𝑧3 − (4 + 6𝑖)𝑧2 − (12 − 24𝑖)𝑧 + 32 − 24𝑖.                                                          
1. Résous dans ℂ, l’équation : 𝑧2 − (2 + 6𝑖)𝑧 − 16 + 12𝑖 = 0. 

2. Montre que l’équation 𝑃(𝑧) = 0 admet une solution réelle notée 𝑧0 que l’on déterminera. 

3. Détermine 𝑎, 𝑏 et 𝑐 trois nombres complexes tels que 𝑃(𝑧) = (𝑧 − 𝑧0)(𝑎𝑧2 + 𝑏𝑧 + 𝑐).                                  

4. Résous dans ℂ, l’équation 𝑃(𝑧) = 0. 

5. Place les points images des solutions dans un repère (𝑜; 𝑖; 𝑗). 

 

Exercice 2 : …………………………………………………………………..6 points              

I. Détermine le module et un argument de :  𝑧 =
1−𝑒
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II. On considère le nombre complexe : 𝑧 = √3 + 1 + 𝑖(√3 − 1). 

1. Ecris 𝑧2sous forme algébrique. 

2. Détermine le module et un argument de 𝑧2. 

3. En déduis de ce qui précède le module et un argument de 𝑧.  

4. En déduis les valeurs exactes de cos
𝜋

12
 et sin

𝜋

12
. 

5. Résous dans ℝ l’équation (√3 + 1) cos 𝑥 + (√3 − 1) sin 𝑥 = √2. 

 

Exercice 3 : ………………………………………………………………………8 points  

1. Soit l’équation (𝐸) ∶ 2(1 + cos 2𝛼)𝑧2 − 2(sin 2𝛼)𝑧 + 1 = 0. 

a) Vérifie que (sin 2𝛼)2 − 2(1 + cos 2𝛼) = −4 cos4 𝛼. 

b) Résous dans ℂ  l’équation (𝐸). 

2. a) Détermine les racines 7𝑖è𝑚𝑒 de l’unité sous forme exponentielle.                                                                

b) Soit 𝑤 = 𝑒𝑖
2𝜋

7 .                                                                                                                                                                      

𝑏1) Calcule 1 + 𝑤 + 𝑤2 + 𝑤3 + 𝑤4 + 𝑤5 + 𝑤6.                                                                                                 

𝑏2) Montre que 1 + 2 cos
2𝜋

7
+ 2 cos

4𝜋

7
+ 2 cos

6𝜋

7
= 0.                                                                                         

 


