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Exercice 1 : (8pts) 

Soit 𝑃(𝑧) le polynôme complexe défini par : 𝑃(𝑧) = 𝑧3 − 𝑖𝑧2 + (5 + 2𝑖)𝑧 + 6 + 3𝑖. 

a) Calcule 𝑃(1 − 2𝑖). 

b) Détermine les nombres complexes 𝑎, 𝑏 et 𝑐 tels que 𝑃(𝑧) = (𝑧 − 1 + 2𝑖)(𝑎𝑧2 + 𝑏𝑧 + 𝑐). 

c) Résous dans ℂ, l'équation 𝑃(𝑧) = 0. 

2) Dans le plan muni d'un repère orthonormé (O, I, J), on donne les points A, B et C d’affixes 

respectives : 3𝑖 ; −1 et 1 − 2𝑖 (unité graphique : 1 cm) 

On considère la rotation 𝑟 de centre Ω d’affixe −𝑖 et d’angle −
𝜋

2
. 

a) Place les points A, B et C. 

b) Détermine l’écriture complexe de 𝑟. 

c) Calcule l’image B’ du point B par la rotation 𝑟. 

d) Soit D l’image du point A par la rotation 𝑟. Détermine l’affixe de D et place D dans le repère. 

3) a) Montre que les quatre points A, B, C et D appartiennent à un même cercle dont on précisera 

le centre et le rayon. 

    b) Montre que ABCD est un trapèze isocèle. 

Exercice 2 : (8pts) 

Pour tout nombre complexe 𝑧 = 𝑥 + 𝑖𝑦, de point image 𝑀, on pose : 𝑓(𝑧) = (𝑧 − 2𝑖)(𝑖𝑧̅ − 1). 

1) Calcule 𝑓(1 − 𝑖) sous forme algébrique. 

2) Résous dans ℂ, l’équation 𝑓(𝑧) = 0. 

3) Montre que 𝑓(𝑧) = 𝑥 + 𝑖(𝑥2 + 𝑦2 − 3𝑦 + 2). 

4) Prouve que l’équation 𝑓(𝑧) = 2𝑖 possède deux solutions que l’on donnera sous forme 

trigonométrique. 

5) a) Détermine l’ensemble (𝐸) des points M tels que 𝑓(𝑧) soit un imaginaire pur.  

b) Détermine l’ensemble (𝐹) des points M tels que 𝑓(𝑧) soit un réel. (On donnera ses éléments 

caractéristiques) 

c) Construis les ensembles (𝐸) et (𝐹). 

d) Justifie que les points images des solutions de l’équation 𝑓(𝑧) = 0 appartiennent aux 

ensembles (𝐸) et (𝐹). 

e) Détermine l’ensemble (𝐺) des points 𝑀 tels que |𝑓(𝑧)| = 0. 
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f) Représente (𝐺). 

6) Soit 𝐴 et 𝐵 les points d’affixes respective 2𝑖 et 𝑖. Démontre que |𝑓(𝑧)| = 𝐴𝑀 × 𝐵𝑀. 

Exercice 3 : (4pts) 

On donne les points 𝐴, 𝐵 et 𝐶 d’affixes respectives : 1 − 𝑖 ; 3 et 2𝑖. 

Soit 𝑆 la similitude directe de centre 𝐶, d'angle orienté 
𝜋

2
 et de rapport 3. 

1) Détermine l'écriture complexe de 𝑆. 

2) Soient 𝐷 et 𝐸 deux points du plan tels que 𝑆(𝐷) = 𝐴 et 𝑆(𝐵) = 𝐸. 

Détermine les affixes des points 𝐷 et 𝐸. 


