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DEVOIRDEMATHEMATIQUES Intégrale&FonctionLogarithme

SERIE :TSE DUREE :3H

EXERCISE1:(5pts)

1°/Onconsidèrelafonctionnumériquedelavariableréellef :x↦
x2-1

x(x2+1)

a)Déterminerlestroisnombresréellesa,betctelsque :∀x∈ℝ* ;f(x)=
a

x
+

bx+c

x2+1

b)Endéduirelavaleurde∫3

1

x2-1

x(x2+1)
dx

2°/Ondonnel’intégraleI=∫
π

2
0

e
x
cosxdx.Al’aidededeuxintégrationsparparties

successives,calculerlavaleurdeI.
EXERCISE2:(3,5pts)
RésoudredansIR:
a)Leséquationssuivantes:

ln(2x+7)=ln(x–3);ln(x2–2x–3)=ln(x+7)
lnx+ln(3x+2)=ln(2x+3);ln(x–3)=ln(x+7)–ln(x+1).
ln(2x–2)+ln(x+2)=3ln2z;ln(x-2)+ln(x+3)=2ln(x+1).

b)Lesinéquationssuivantes:

ln(2–3x)>lnx;
ln(2x–5)+ln(x+1)≤2ln2;
ln(x2+2x+2)≥ln(-x2+x+3);

EXERCISE3:(4,5pts)
Dresserletableaudevariationdesfonctionssuivantes:

1)f(x)=ln(x);
2)f(x)=ln|2–x|;
3)f(x)=xlnx–x;

PROBLÈME:(7pts)

Soitlafonctionfdéfiniesur[0;+∞[parf(x)=lnx/x-lnxsix>0etf(0)=-1.
Onnote(cf)sacourbereprésentativedansunrepèreorthonormal(O ;i;j).
1.Soitglafonctiondéfiniesurl’intervalle]0;+∞[parg(x)=x-lnx–1.
1.Étudierlesensdevariationdeg.Endéduirequeg(x)≥0pourtoutx€]0;+∞[.

2.a)Montrerquefestcontinueaupoint0.
b)Montrerquefestdérivableen0 ;onpréciseralavaleurdesadérivéeen0.
c)Étudierlalimitedefquandxtendvers+∞.
d)Étudierlesensdevariationdef,dressersontableaudevariationettracersacourbe(cf).

BonneChance!!!


