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EXERCICE 1: (5 points)
1 x2n+1
A- Pour tout entier n € N, on considére I'intégrale I,, = fo ﬁ dx
—-X

1. Calcule I, 0.5pt
2n

2. a- Montre en intégration par parties que, pour toutn €N, I, = S I, 1pt
b- En déduire I; etI,  0.75pt
: e x2-6x+18
B- Soit h la fonction définie par h(x) = ———=—
x(x—3)

1- Détermine le domaine de définition Dh  0.5pt

b
2- Montre que pour tout x € Dh, h(x) = % +— + 0.75pt

x-3 (x—3)2

3

Déduis-en la primitive H sur ]—oo0,0[ qui s’annuleen 2 (Onprendra a=2; b=-1; ¢=3) 1pt

4- En déduire K = [{ h(x)dx 0.5pt
EXERCICE 2: (5points)
1) Résous dans R
a) % >0 1pt

b) (Log;x)* — 5(Log;x)* +4 =10 0.75pt

2
0) [Loggﬁ(l - x)] ~9Logy;(1-x)+18<0 1pt

Log,(2x)* — Logs(»)* = —11

0.75pt
—2Log;(2x)* + Logs(y) = 6

2)  Résous dans R? le systeme {

3)  Soit la fonction g définie sur 10, +oo[ par g(x) = x — In ;)

3
a- Montre que V x € [1,2] ; 5 S g'(x) <2 0.75pt
b- Soit t € [1, 2] Montre en utilisant I'inégalité des accroissements finis que

3t 1
vxe[lt]; 7—53g(t)32t—1 0.75pt




PROBLEME: (10 points)

1
IPARTIE A :\ Soit la fonction f définie par f(x) = ~A—inD) On désigne par (Cf) sa courbe

représentative dans un repére orthonormé (0,7,j)

1- Détermine le domaine de définition de Df 0.5pt

2- Calcule les limites de f en 0%, en e™ , e* et en +o0 puis interprete les resultats.  1pt

Inx

2(—lno)? 0.75pt

3- Montre que pour tout x € Df, f'(x) =

a- En déduire le sens de variations de f 0.5pt

b- Dresse le tableau de variation de f sur ]|0,e[U Je,+>[ 0.5pt

PARTIE B: Soit g la fonction définie par g(x) = 1 — x2(1 — Inx).

1- Etudie les variations de g et dresse le tableau de variation. 1.75pt

2- a-/ Démontre que I'équation g(x) = 0 admet une solution unique a € ]2, 3[ puis en déduire un
encadrement de « @ 10~ prés.  0,75pt
b-/ Calcule g(1) puis en déduire le signe de g(x). 0.Z5pt

B _ __9X)
3- a-/ Veérifie que vx € ]0,e[ U Je, +oo[; f(x) —x = x(1-Inx)

0,5pt
b-/ Montre que la courbe (Cf) coupe la droite (A) : y = x en deux points puis en déduire la

position relative de (€f) et (A) 0.7Z5pt

4- Construire la courbe (€f) et la droite (A) dans le repere.  1pt

1<x<a }
f)<y<x

a- Hachure le domaine D et en donner l'interprétation graphique. 0.5pt

5- Soit D le domaine du plan défini par D = {M(x,y) € (P); (x,y) € R2|{

b- En déduire en cm? l'aire de D. 0.75pt

« Seul I'effort fait les forts »



