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Série:TSE

DEVOIRDEMATHEMATIQUES

EXERCICE1 :

1°/Calculerlesintégralessuivantes :A=∫
π

2
0

cosx

1+sinx
dx ;B=∫2

-2

x
2
-4x+5

x+3
dxetC=∫π

0
cos

3
xdx

2°/Enutilisantunchangementdevariableaffine,calculer∫5
0

x

3x+1
dx.

3°/Soitflafonctiondéfiniesurl’intervalle]-π2;π2[parf(x)= 1

1-sinx

a)Exprimeràl’aided’uneintégralelaprimitiveFdelafonctionfquis’annuleen0.

b)Déterminercetteprimitive.(Onpourraremarquerque :
1

1-sinx
=

1+sinx

(1-sinx)(1+sinx)
).

EXERCICE2 :

Onconsidèrelafonctionnumériqueφdéfiniesur[1;+∞[parφ(x)=∫x
1

lnt

(1+t)
3dt

1°/Justifierl’existencedeφ.

2°/Déterminerlesnombresréelsa,betctelsque :∀t∈[1;+∞[ ;
1

t(1+t)
2=

a

t
+

b

1+t
+

c

(1+t)
2.Endéduirele

calculde∫
x

1

dt

t(1+t)
2pourtoutx≥1.

3°/a)Enutilisantuneintégrationparparties,calculerφ(x)

b)Calculerlalimitedeφen+∞

PROBLÈME :

PARTIEA

Onconsidèrelafonctiongdéfiniesur]0;+∞[parg(x)=x
2
+lnx

1°/Etudierlesvariationsdeg.

2°/Montrerquel’équationg(x)=0admetunesolutionuniqueαetque0,65≤α≤0,66.

3°/Préciserlesignedeg(x)selonlesvaleursdex.

PARTIEB
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Soitlafonctionnumériquedevariableréellexdéfinieparf(x)=1–x+
1+lnx

x
decourbereprésentative

( )dansunrepèreorthonorméd’unitégraphique4cm.

1°/a)Déterminerl’ensemblededéfinitionD
f
def.

b)CalculerleslimitesdefauxbornesdeD
f
puisinterprétergraphiquement.

2°/a)Montrerque( )admetunedroiteasymptote(D)en+∞ quel’onprécisera.

b)Etudierlapositionrelativede( )parrapportà(D)

3°/Etudierlesensdevariationdefpuisdressersontableaudevariation.

4°/Montrerquef(α)=1–2α+
1

α

5°/Montrerqu’ilexisteunpointAde( )dontpréciseralescoordonnéesoùlatangente(T)est

parallèleà(D).

6°/Construire(D) ;(T)et( ).


