Exercice : (5 points)
Up=4

Soit (U,) la suite numérique définie par :
Un+1 == %Un + 2 .

1- Calculer Uy ; Uy ; Vo ; Vi et Vs

On pose V,, =U,, — 3

2- Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera sa raison.

3- Exprimer V,, en fonction de n puis U,, en fonction de n
4- a. Calculer la somme S,, =V + Vi +---+V,

b. Calculer la somme T,, = Uy +U; +--- 4+ U,
5- Calculer lim U,

n—-+4o0o

1. Calcul de Uy, Us, Vg, Vi et Vs .

Uy=4
Up=3Up+2=3x4+2=3+2=2
Up=1iU+2=3x2+2=2+2=2
V,=U, —3 donc:
Vo=Uy—3=4-3=1

— __ 10 _10-9 _ 1
Vi=lUh=3=5-3="5 =3

77 _ 9 _ 28 o _ 28-27 _ 1
Vo=U—3=3-3=5"=3.
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2. (V) est géométrique.
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Donc (V},) est une suite géométrique de raison g =
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3. Expression de V,, puis de U,, en fonction de n.

Comme (V) est géométrique, on a: V,, = Vog" =1 x (3)" =

OrU,=V,+3 donc Un:(é)n+3.
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4. Sommes.
a. Somme S, = Vo + Vi +---+V,.

Sy, est la somme des (n + 1) premiers termes d’une suite géométrique.
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b. Somme T,, = Uy + Uy + - -- + U,.
U, = (%)k + 3 donc
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Donc T, = 3 (1 - (%)nJrl) +3(n+1) T.=3 (1 - (3)

5. Limite de U,,.
n 1\"
U, = (%) + 3 et comme ‘%‘ <1,ona lim (5) =0

n—-+00

Donc lim U,=0+3=3 lim U, =3
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