e) lim vV4x2 + 11x+ 3 2x, llm \/4x2 +11x+ 3 —2x
X—+00 X—+00

a Calculer les limites suivantes :
1 x3-1

. V2x+5-3 . VX+3-2X . V3x—-2—-v2-Xx
a) lim ; lim ; lim ;

X2 X— 2 x-1 1-x x—-1 X— 1 ’

: YORO SIDIBE =
LIMITES & CONTINUITE g E
EXERCICES ) =
a) Xllmmx/x2 +2x+1 11m VxZ +2x+1 llm V2x% —x ?
& b) X11r+nm\/ 3x? —2x+4 llm V3x2 —2x+4 g
Eh c) XIIIPOOVXZ 4x+3—x; 11m Vx2 —4x+3—x %
g d) XIIIPOOVXZ 4x+3+x; llm \/x2 4x+3+x 2]
&
5

Engemble de definition

Déterminer 'ensemble de définition de chacune de
fonctions ci~dessus :

m
x-1 «/—+x 2

MO PN

b) lim i x2-7x+10 . lim i x%-1
a) f(x) = x>+ 3x%;g(x) = cos 2x ; h(x) = sin> 2 5o R Vs X+V6+X X—’l -1
2 ) lim X2+3x+2— . lim X2+3x+2— . im x3+4x2+43
b) f(x) = 3sin2x ;g(x) = cos?x —sinx + 2; h(x) =2 9 AT xe2 'x—>+oo X242 xo—oo VKE-3x+5+X
£ _ 1, 2 x+3 4 lim Vax—1-V4x?-1 | im Vx—V3 | lim Vx+1
o f(x) = X_z'g(x) == tox h(x) = i ol 2X—V2-4x2 7 x-3 VXIIV6X—2  x0o-1 V-X—V2X13
X —1 X+3 2
¥ Ix|+3|x+1] &
d  fG) = |x2— 7x|‘g( X) = 13x+2|— |x| h(x) = 2+|4x—1| N L )
o f(x) = @D oo h(x) = 2z Q Limite a qauche -Limite a droite
- cosx gx) = s2x cos?x—1’ sin x—cos x 5_
_ . — — I .. .
f) f(x) =tanx;h(x) = cotan ZX, g(x) =tan(3x + ) g 0 Calculer les limites suivantes :
2xX+3 5
— 2 _ . — et _ —
9 f(x) =]4x*+3x—-1];gx) = ,’Xz+7x+3 h a) lim 222 lim U i x+3 ; lim 227

; lim
x52 X-2  xo—1x242x+1 " 551 x3-3x243x-1" x-2 8x3-27

Y3x+4-5x+1 Vax+2 . V2x¥5+43 . 3—vV2xZ+3x—1 .. (x+3-Vx+8) . X
h) f(x) = ;ex) = ;hx) = . . . X
m Vax B i zn i3 b) lim =—=; th_lz o m S lim
i) f(x) =+V2cosx+ ,g(x)—\/4-sm2x—ZSinx—2 B 2 o
j)  f() =+tanx;g(x) = Veosx — sinx; h(x) = Vcosx + cos 5x g o) lim cos®x—2 im 3 T x=5m .. |1-x%|
k) f(x) =/ (m—1)x%+ mx;g(x) = E ) x—% 2cosx—1’ x—% 4sin?x—2sinx—2 ’ x-2m1-cosx ’x>1 x—1

Jx2—(2m+3)x+m2+3m+2

Soient les fonctions f et g définies par :

Limites et Jfonction Polynome -Rationnelle

VXF2Z-X +3
XT2X Six < 2 = _six<4
L . f(X) _ 3X—6 . (X) _ ) Vx+5-3
Calculer les limites suivantes : T ) x2-5x+6 B =1 2x+3
six >4
-1 six> 2 —
a) lim 2x% +7x—1; lim, IXHS i XEBV2 2+3V2 ;1im146

X—— 2x 1’ X—n/— 3x x—>0

b) lim 2x3 —3x+ 4; 11m 3x* +x; lim —2x5 +x3

MO A AP

1. Calculer lim f(x) et lim f(x).
X—-27 x—-2%

xo—0 x-00 2. Calculer lim g(x)et lim g(x).

¢ lim —5x3+x%+ 2 hm 4x7 + x%; 11m 5x*+9 X4~ x—4+

o ";*“’ s N e 4 . ARSI 3 3. fet gadmettent —elles respectivement une limite
x—{?oo x2+5x+1 xlr-zlw —3x4+2x x—{?oo 3x5+2x+1 cn 2 et cn 4 ?

o lim — 5 . lim 3x2+3x+2 lim —3x*+2x%+1 g
Xm0 K42 xH+1’ om0 —2243 ' xomoo | XPHL 3 Limites & JFonctions trigonométriques

e Calculer les limites suivantes :

i Calculer les limites suivantes :
. 2x243x+1 . x2-4 . 4x?-3x-1 . sin7x ;. sin3x . 3x . sin3xxsin5x
a) lim ————;lim 5 lim ——— §~ a) lim ;lim = ; Im——; — s
X——1 X+1 x—2 \Xx—2 xo_t  Ax+1 x->0 2X x-0 Sin4x’ x-0sin2x’ x-0 3x3
2 L X
. 1-cos2x) ;. x(cos2x-1 . 1—cos5x;. X sin
b lim 22 2. im x+2 lim i b) lim ¢ - ); lim ( ) ; lim lim .
X2 X3— 8 o3 X2+2\/EX+2 ) X0 X3—5x2+3x 5“ x—0 4x x—0 cos3x-1 x—0 11x x—0 1—cos 2x L
. X2—5x+4 . x3-125 . BH63x2+12X+4 C) lim sin 3x cos 2x—sin 3x lim sin 2x—tan 2x ,. (tan 3x) lim tan? 2x—sin“ x
c) 1m 2 ; 1lm — ; lim 3 pay)) 5x3 ’ x=0 3x x>0 \sin2x/ x—0 x3
X—1 —2X°+7x-5" x—5 X%-25 X——2 x>+8 3
X . tan3x .. Xxtan2x . 1-cos3x
. 2 4xX+3 2xX—1 B d) hm m— 1
d lim s lim T L x—0 tan5x x>0 tan2x’ x—Q sin3x ; x—0 tan2x
3 2 31 2 b 1
x—>\/§ 1+—=—— x——2 6x°—9 X—>—2__ . 2x24+E(x-1)
Va2x+2 1-x e lim 3x+ cos2x;; 11m 3x3 — 2x% + cos(2x) ; llm =
X—+00 —+00 X+1
2 ( ) 3
, . .. x? sin(2x?+1)+2 . X +2XCOoS X
Déterminer Dr et les limites aux bornes de D¢ f) lim ; lim ———

X—>—00 X342XC0S X' x>—00  X3+2XCOSX  xo—00 X242

dans chaque cas :

Limites et Composée ou Yariable auxiliaire

me D I

a) f(x)——5X4+3x+1'f(x)——2x5+3x3+x—1

x3+2x+1 —2x+1 Calculer les limites suivantes
b) f(X) 2x + 2+1 7f( ) x2+ +3 7f( ) (x2-1)2 a i 1-c0s2X | im V3+2 cosx BT 1+cos 2x+sin 2x
- T (3x—m)2 7 5m 2sinx—-1 ’ u 1+si
O (0 = 2l () = e f(x) = P e R e s T
X°—5x+4 —5x+6’ x“-1 b) li ( ) . 2-2cos(2x%-4) ] 1-2cosx
Xll;r/l_ sin -V XI_)I‘I; 2x2—-4 x—>—E (2 smx+\/_)
i 4 (foQ 4 .qe 4 5 s X3 X2 3 _
Limites et Fonction Jrrationnelle O lim 22T fim 2L, Ji 2e0sGxoD o sintoed)

m
xo1 Vx+x-2"x51 Vx-1’ x—% 9x2—6x+1 x—>§ 3—mx

Continuité en un point

(00223) 77112961 Teles §| Mom Math

0 Calculer les limites suivantes :

MO AN AP
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Etudier la continuité de f au point d’abscisse xq dans le
cas suivants :

a) f(x) =2x* —5x+7;%, = —2

b () =2 x =2

o fx) =E ; Xo =§
x2-4x+3

a6 ={ s six €] —oo; 3] Xo =3
2x — 4 six € [3; 400

x2—4x+3
O fx)={ =1 six €] —oo; 1] o =1
9x + 1six € [1; +oo[

a Soient m et n deux parametres réels et f une fonction
rnumérique de variable réelle.

a) Déterminer m pour que f soit continue en xg = 1
2 .
f(x) = {ZX + 3m +.4 six#1
2m —9six=1
b) Déterminer m et n pour que f soit continue en —1 et -
2mx?+3nx—1

six € {—1;2}
_ 2x+3
f(X)-— 34x2—4x—4
" six# —letx # 2
X“—X—2

¢) Déterminer les paramétre réels m et n pour que f soit

continue en 1 et 3 sachant que :
x3-6x%+11x-6

" f(X)—m SlXER—{l;S}
. f(1) =2m +n
f(3) =m+ 2n
2x% —mx six €] — ;1]
& f(x) = 4x + 1six €]1; 3]

mx + 2n six €]3; +oo[
d) Déterminer les parametres réels m et n pour que f soi
continue en 2 sachant que :
mx? — 3nx + 2 six €] — o0; 2[
mx + 2n six €]2; +o0[
—3 six=2

f(x) =

Prolongement par continuité en un point

1) La fonction f est-elle prolongeable par continuité en x
dans les cas suivants ?

a) f(x)=4x3—7x+3etx0=—§
2

b f(x) =222 etxg = —2

c) f(X)=\/%33+X€tXO=—3

d) f(X) — 4-sinxcosx—25inxet Xo = 0

L]
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YO A A

: YORO SIDIBE

4x+1

b)f(x)=2x+1+m; f(x) =

oOf(x) =vVx+2 dDf(x) =x—Vx+2
of(x) =vx?+2x—3 f(x) =x—Vx2—x+14

) f(x) = x + sin (x? + 1) ; f(x) = x*> + x + cos x

2x+1
X+2

2x*+x3+x2—7x+5

Soit la fonction f telle que f(x) = =

1) Montrer que la droite (D):y = 2x + 1 est asymptote
oblique au voisinage de +oco.
2) FEtudier la position relative de (C¢) et la droite (D)
3) Etudier la position relative (C¢) et (Cg) sachant que g
2x*+x3-1
x3-1

est définie de R vers R par : g(x) =

Limites et Graphes

Soit la fonction f définie par sa courbe représentative.
Répondre aux questions ci-dessous pour chacune des
figures

1) Déterminer D¢ sous forme d’intervalle.

2) Calculer les limites aux bornes de Dy.

3) En déduire les équations des éventuelles asymptotes.

4) Si elle admet une asymptote oblique , étudier sa
positon relative par rapport elle.

x3
e) f(x) = % iXg =15 é ;
x3-27 \\—
[ = & 5 N 13 ] 14 o T T
N f(x) = ey X0 = 3 g %
_ (2x-6)3 . _ :i; »
9 10 =22 x =3
2) Si oui, donner le prolongement dans chaque cas’ -
Agymptotes et Wranches infinies % 73
Déterminer les éventuelles asymptotes ou
branches infinies de la courbe da Q
a)f(x) =x3+3x%>+7x+1 F
]
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