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Soit application f définie du plan complexe P vers P par f(z) = z' = 2iz— 1 — 3i

On donne les points A(1 + i) et B(1 + iv3) ; M(z) et M'(z")

1)Calcule P'affixe du point C image de B par f

2)En déduis la nature de triangle ABC.

3) Montre que le triangle AMM’ est rectangle A.

4) Donne la nature et les éléments caractéristiques de f.

5) Soit (I') un cercle de centre A et de rayon 2 et la droite (A) d’équationy = x + 1

Détermine (I'") image de (T) et (A") image de (A) par f.

6) Détermine le point D pour que ABDC soit un parallélogramme. Justifie que ABDC est un rectangle.
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PARTIEA

Dans le plan complexe muni d’un repére orthonormé (0; U; V), on donne les points A, B ; M, et
M’d’affixes respectifs 1;—iz; et z' tels que z.z" = 1.

1) Pour quelles valeurs de z, le point M’ existe ?

2) Construis le point M’ quand z = 2(1 + i).

3) Montre que pour tout M différent de O, OM’.OM = 0AZ?,

4) Montre que M et M’ sont symértiques par rapport I’axe des abscisses.

En déduis la droite (AB) est la bissectrice de ’angle (OTW, OM’)
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5) a. Vérifie que pour tout z non nul ; (ZZZ - 1) (Z-;Z + 1) = (%) ?
b. Soit I milieu du segment [MM’]. En déduis que IM X IB = IM? et la droite (MM') est la
bissectrice de (ﬁ\’, HB))

PARTIE B

Dans cette partie, d’argument 0 € [0 ; 2m[

1) Résous dans C, Péquation d’inconnue z : z2 — (281 cos 8)z + 22° = 0. Donne les solutions sous
formes trigonométrique.

2) Dans le plan complexe muni d’un repere orthonormé (0; U; V) ; on désigne par E et F les images
des solutions de I’équation. Détermine les valeurs de 0 pour les quelles le triangle OFEF est
équilatéral.

I PARTIE C

Dans le plan complexe & muni d’un repére orthonormé (0; U; V), on donne les points A(1 + 4i); B(—2 +
4i) et F(—2 +1)
a) Détermine les affixes des points C ; D et E tels que :
~  Cest 'image de B par la rotation de centre A et d’angle g

~ D est 'image de C par ’lhomothétie de centre A et de rapport §

~  Eestlimage de E

b) Le quadrilatere ABFC est-il un carré ?

o Montre que les points A,B,F et C sont cocycliques. Precise les caractéristiques au cercle auquel ils appartiennent.
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