Fiche d’exercices sur les primitives et intégrales :

Exercicel :
Dans chacun des cas suivants, déterminer les primitives de f sur D; de f.

1) flx|=-x*+6x*+10x-4 ; 2) flx)=(x>-x+7"2x-1) ;  3) flx)=[2x-1P;

4
b

4) flxl=sxlx*+1; 6) flxi=l6x+3)x*+x+1]; 7) flx|=7x(5-xf ;

8) f(X'J:—X g : 9) f('x):2X5-3X3:'3X2+2 : 10) f(X‘J:2X3+5X2+;I-X+4 ;
x2-9 X (x+1)

11) flx|]==——; 12) flx)=sin’x cosx ; 13) flx|= cosx sinx

; 14 (x = .
X sin® x ) f ] Vcos® x
Exercice?2 :

Dans chacun des cas suivants, déterminer la primitive f qui prend la valeur y, en Xx,.

1) flx|=(x-1f X,=2 et y,=0; 2) flx|= Xo= Yo=0;

)

Xsinx +cosx T
3) f(x)z—2 x == et y,=1;
X 0 2
Exercice3 :

Calculer les intégrales suivantes :

tanx
COSX

3 3 ;
H:fc052x sin’x dx ; I:fsin3t cosdt dt; J= dx ; K:f‘x2-3x+2|dx :

T b8 0

6 6

INSER L

1 6

1
L= 2x-1)jdx ; M= dx;;
[llxeslslax-tlidx s M=[ e iemdis

Exercice4 :

1. Utiliser une intégration par parties pour calculer les intégrales suivantes :
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2 1 1
A=fxv2x+1dx ; B=f(x+1:]\/2x+1dx; C=f X dx;
1 0 0

D= (2x+1]cosxdx; E= (x—l}sin3xdx; F= xsinzxdx; G= xsin23xdx;

ot— iz
ot—=

ot— x|z
ot— x|z

2. Utiliser deux intégrations par parties pour calculer les intégrales suivantes :

2 .2
x“sin“xdx .

OHM‘:
O S wN

1 b
I=fx2v1-xdx ; J=| x’sin2xdx ; K=f((2x2-1)c053xdx ; L=
0 0

Exercice5 :

A I’aide d’un changement de variable affine , calculer les intégrales suivantes:

1 2
A=[xVx+1dx ; B=[tV-t+3dt ; C=
0 1

W U1 S— o
b

=

O

[l
(SIS
=

=

Exercice9 :

Le plan est muni du repére orthonormé (0,I ,J | (unité graphique 1cm).

On considére la fonction f et sa courbe (C,) telles que : f|x|=x+1+ x-2P

1. Montrer sur D; que la droite [A| d’équation y=x+1 est asymptote & (C f).
2. Montrer que V X € Dy, (Cf) est au dessus de (A .

3. FEtudier les variations de f et construire (C f).
4

Calculer en ¢m” ’aire A dela partie du plan limité par (C f), (A), les droites
d’équation: x=3 et x=6.

Exercicel0 :

Soit l'intégrale I, définie par :

I =

sin” xdx

O e 3

1) En utilisant la technique d'intégration par parties, trouver une relation entre I, et I, ;
(On posera : sin" x = sin""' x*Sinx.
2) CalculerIy;I; I, et I, .
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