EXERCICES SUR LES PRIMITIVES

Exercice 1

1. Pour chacune des fonctions définies ci-dessous, déterminer une primitive :
f)=x'-2¢+3x-1
909 = x(¢ + 1)°

sinXx

h(x) =
¢ cos? X

k(x) = sin* x cos’ x
2. Onconsidéere lafonction F définie sur |0 ; +oo par :
F(x) =xInx—-x

Démontrer que F est une primitive de lafonction In (fonction logarithme népérien qui &ax > 0 associe In x).

Exercice 2

On considere lafonction f définie sur ]0 ; 1] par :

2x-1
X)= —
f() 2 (x-1)?
. ) . a b
1. Déterminer deux réelsaet btelsque f(x) = — + 5 -
X (x-1

2. Endéduire laprimitive F de f sur ]0; 1] vérifiant la condition F(%) =6

Exercice 3

On considére lafonction f définie sur R par :

1
1+¢e*

f) =

Le but de I'exercice est de déterminer une primitive de lafonction f sur R.
Pour cela, on considere lafonction g définie sur R par :

9(¥) =1 - f(x).
1. Cadculer une primitive de lafonction g sur R.

2. Endéduire une primitive de lafonction f sur R.
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Exercice 4

On considere lafonction F définie par F(x) = zx—é pour x [ ]—% ; +oo[
X

On note Cr sareprésentation graphique.
1. Etudier la limite de F en +o. La courbe C- admet-elle une asymptote horizontale ? Si oui, préciser son

équation.

2. Etudier la limite de F en —%*. La courbe C- admet-elle une asymptote verticale ? Si oui, préciser son
équation.

3. Calculer ladérivéeF ' delafonction F.
4. Dresser |e tableau de variation de lafonction F. (sur I'intervalle]—% ; oo )
5. Résoudre I'équation F(x) = 1.

6. On considerelafonction g définie par g(x) = Lz pour x [ ]—% ; +oo[

(2x+1)

Déterminer la primitive G de g vé&rifiant G(2) = 0.

Exercice 5

Le but de cet exercice est de calculer une primitive de lafonction f définie sur R par :
f(X) =sinxsin 2x

1) A l'aide desformules d'Euler, démontrer que lafonction f peut sécrire :

f(x) = % (cos x — cos 3x)

2) Déduire de ce qui précede la primitive F de f telle que F(g) =0.

Exercice 6

Déterminer une primitive de chacune des fonctions polyndmes définies ci-dessous :

fi)=x+1 fa(X) = 3¢ —4x
faX) =X +2x—1 fa(¥) =5x =3x*+5
Exercice 7

Déterminer une primitive de chacune des fonctions suivantes:

gl(x)=—x—12 G0 = (2x— 0@ —x + 5°
_ 1 _ 3X
0a(X) = N 94(X) 21
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Exercice 8
Soit f lafonction définie sur R par f(x) = 3x° + x — 4.

Déterminer la primitive F de f telle que F(-1) = g .

Exercice 9

On considére lafonction f définie sur O ; +oo[ par f(X) = 8Inx—4x + 4.

1. Montrer quelafonction H définie sur ]O ; +oo[ par H(X) = x In X —x est une primitive de lafonction In.

2. Endéduirela primitive F delafonction f sur ]0; +oof telle que F(1) = 6.

3. Résoudre I'équation F(x) = —2x% — 4x.

Exercice 10

Soit f lafonction définie sur ]—oo ; g[ par :

f) =

1. Déterminer troisréelsa, b et ctelsque :

_ C
[0 =ax+b+=

2. En déduire une primitive de f sur ]—oo ; g[.

Exercice 11
1) Dériver lafonction f définie par :

fO) =362 +xIn(V/x)
2) Déterminer une primitive de lafonction g définie par :

3x

X) = e +
9(x) 211

Exercice 12

Déterminer une primitive F de lafonction f définie par :

f(9 = (3x° +2) e+

Exercice 13

Déterminer une primitive F de lafonction f définie sur ]e; +oo[ par :

I
xInxIn(Inx)

f) =

[On pourra écrire souslaforme: f(x) =

2x% - x-1
4x -6

Inx

(x>0)

(x O R)

‘X\I—‘

In(Inx)

ains f est dutype % avecu=..]
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