Probléme 5

1
F. II“ = =
On se propose d'étudier la convergence de la suite (u,) ey définie par: :uﬁ
a8 =
n

x

Soit la fonction g définie sur [0 ;1] par g{x) - :? |
1) Calcule g'et g". (0,5 pt) ’
2) Etudie le sens de variation de et dédulf-: -en l'image par g de |0; 1]. (0, 5 pt)
3) Démontre que Yx € |0; 1]; : <g "(x) < ;. (0, 25 pt)
4) Démontre que I'équation g(x) = x admet une solution unique '« € [0; 1]. (0,5 pt)
5) Montre par récurrence que v n € M, u, € [0;1] (0,5 pt)
6) DémontrequeVvn € M, iy, —al = ; lu, — al. (0,5 pt)

7) Déduis-enque¥n e N, |u, —a| = E)" (0,25 pt)
8) Déduis en la limite de la suite (u,). (0,25 pt)

9) Détermine un entier p tel que u, soit une valeur approchée de a a 10~% prés. Déduis-en

alors une valeur approchée de & a 1072 prés. (0,5 pt)
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