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INSTRUCTIONS GENERALES

NI
: . , S\
o L'utilisation de la calculatrice non programmable est autorisée ; {&\@Q ?*c?\
R
Y
o Le candidat peut traiter les exercices de I"épreuve suivant 'ordre qui lui mnvé@@:on

_— . . R
o L'utilisation de la couleur rouge lors de la rédaction des solutions est i cwter@.‘l‘

COMPOSANTES DU SUJET

L’ épreuve est composée de quatre exercices et un probléme indépendants entre cux et répartis suivant les domaines
comme suil ;

Exercice | Géométrie analytique dans I'espace 3 points
Exercice 2 Suites numériques 3.5 points
Exercice 3 Calcul des probabilités 3 points
Exercice 4 Nombres complexes 3.5 points
Probléme Etde d'une fonction numérigue 7 points
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#oExercice1:  (3pns |
ok . kT e B y
On considére dans |"espace rapporté & un repére orthonormé direct (02 1, 7. &k ) les points
A(Lo:1) B(0:1:0) C(0;1:1) @Q@@%@
: 5 A\
0.5 @ @ Montrer que : ABAAC =T + T &Qigk\}
AN N\
@ . : Qg’é 'l
.25 Calculer I'aire du triangle  ABC \J\_‘?‘
Q’
- @ Montrer que x+yv—1=0 est une équation cartésienne du plan (ABC)
Soit (D) la droite passant par  E{1,1,0) et dirigée par le vecteur & (1:1;-1)
0,25 @ Donner une représentation paramétrigque de la droite {ﬂ"j
0.5 @ Déterminer le triplet de coordonnées du H  point d'intersection du plan (ABC) et la droite (D)
111 3
@ Soit (§) la sphére de cente () (?E E) ctde rayvon R = v'l_t
0,5 () Ecrire une équation cartésienne de  (5)
0.5 @ Montrer gue le plan (ABC) coupe la sphére (§) en un cerde (C) circonscrit au triangle ABC
#nExercice2: ([ 3.5ps )
- . . Sty —4
On considére la suite (i, ) définiepar; wp=4 el (Vo e N) 1 = e
n
0.75 @ Montrer par récurrence que : (Yn & IN) u, > 2
0.5 @ (a) Vérifierque: (YneN) tnst—n = _{""—_3}3
q . = n+1 = g + I
0.5 @ En déduire la monotonie de la suite [#, ) . puis justifier qu'elle est convergente,
@ On pose pourtout n € N : v, = 1 z
"” ey
: : : i 1
0.5 @_} Montrer que la suite  (vy)  est arithmétique de raison r= 3
: N . — dn 12
0.5 @ Exprimer v, en fonction de n . puis en déduire que : (Vne N) u, = 3
]
0.25 (¢) Déterminer lim u, en justifiant la réponse.
T = i
@ On pose pour tout n € N ¢ S = voup + vty + ...+ vgiiy
0.5 e+ Tn+6

Montrer que : (YneIN) §,= -
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#: Exerciced:  (3pts)
Une urne contient cing boules blanches et trois boules rouges et deux boules noires
indiscernables au toucher. ‘
05\ .
I- On tire au hasard successivement el sans remise deux boules de I'urne. \@QK fo’\%@
RN S
On considére les deux événements suivants ; éS\&Q QQ
‘ N
A : « Obtenir deux boules de couleurs différentes » B : « Obienir au %Lﬁm une boule blanche »
il 3 ¥
I Montrer que :  p(A) = 1 el p(B)= 3
I1- On considére I'expérience suivante : On tire simultanément et au hasard trois boules de 1'ume.
On gagne 10 dh sur chaque boule rouge tirée, ¢t on perd 5 dh sur chague boule non rouge tirée.
Soit X la variable aléatoire qui est égale & la valeur du gain algébrique en dithams,
0,25 @ Vérifier que les valeurs prises par la variable aléatoire X sont: —15:0; 15; 30
15 @ Donner la loi de probabilité de la variable aléatoire X
0,25 @ Calculer E(X) 1'espérance mathématique
# Exerciced: (3,5pis)
0,5 @ @ Résoudre dans C I"équation : I:E]I 7 —42+5=0
0.5 @ En déduire les solutions de I'équation différentielle : ' —4"+5 =10
[ans le plan complexe rapporié i un repére orthonormé direct { ;4. V') On considére les poinis
A,B.,C d'affixes respeclives: a=1+i e b=2+i &1 c= §+i(l + %)
T
| 3
0,3 @ Montrer que : ¢ =i+ /3¢ 6 puis déduire que (¢ — i) 2R
0.5 @ Ecrire sous forme exponentielle le nombre :’ _j
U3 | (&) Endéduire 1a nawre du triangle ABC
@ Soit i I'homothétie de centre A et de rapport 2,
0,5 E} Vérifier que : d = 24 i(1 + v/3) 'affixe du point D I'image de € par 1'homothétie /
0,5

(b) Calculer H puis déduire que (AB) L (BD)
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#1 Probleme : (7 pis )
' : , " 2t —2x -1
I-  Soit f la fonction numérique définie sur ]L'l. ~|-n-=| par: g{x)= T +Inx
2] S &
0,5 @ @ Montrer que :  (Vx € ]{j, +w[] glx)==+ :_; 2 é\eiV&
" \&Q\QV
0,25 () En déduire que g est strictement croissante sur |0, oo & o
E

0,75 @ Monter gue I'équation  glx) = 0 admet une solution unigque ¢ dans 'intervalle ] I;EI
0,5 @ Déduire le signe de  g(x) sur |0, +oo|

I-  Soit f la fonction numérique définiedéfinie sur ][l. +m{ par: flx) = G -2~ In.r) e

et () sa courbe repésentative dans un repére orthonormé  (@; g T] ” ?" =1 em
05 @ Montrer gue 1iI"I:I'|‘ flx) = 4oa puis interpréter le résultat graphiquement,
K=k

0,25 @ @ Vérifier que : fVA‘E}ﬂA-W[ Slx }=——§—m—lﬁtr A
0.5 @ En déduire que .Ilm flx) =0 pus mterpréter le résultat graphiquement.
I ©) (@) Montrer que: (Vx € |0:4es]) f*(x) = R{A}
0,5 (b) Montrer que f est croissante sur I'intervalle | @; +oo| el décroissante sur sur 'intervalle |0; a)
0,25 () Dresser le tableau de variation de f
0.7% @ Construire (¢;) (Onprend f(e) =-0,4)
0.5 @ () Monter que la fonction F : x ¢ (24 Inx) est une primitive de f sur |0, +oo|
0,75 @ Calculeren em’” , I'aire du domaine du plan délimité par la courbe (7). axe des abscisses

et les droites d'équations x=¢ et x=¢
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