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Devoir de Mathématiques
 Classe : T.S.Exp 2013 - 2014 Durée : 3 heures Coef : 03

Exercice1 : --------------------------------------------------------------------------[4 points]

        on donne la fonction f  définie par :

f ( x ) = 2 x3 +5 x2 - 4 x -7

( x+2 )2
 .

1) Déterminer le domaine de définition D f  de f .  (0 ,7 5  pt )

2) Trouver les réels  a ,  b   et   c tels que :  ∀  x  ϵ  D f ;   f ( x ) =ax+b+
c

( x+2 )2
 . 

(1 ,5  pts )

3) Trouver la primitive  F   de  f  prenant la valeur  
5
2

  en  0. (1  pt )

4) En déduire   I =∫
2

3

f ( x )dx .  (0 ,7 5  pt )

Exercice2 : --------------------------------------------------------------------------[5 points]

1) Calculer les intégrales suivantes :

           I =∫
0

3

(- x2 + 4 x+1 )dx   (0 ,5  pt )           J =∫
0

1

(2 x -5 ) ( x2 -5 x+1 )dx   (0 ,5  pt )  

         K =∫
2

3

(x2 +√x+
1

√x )dx   (0 ,5  pt )          L=∫
π
2

π
xsinx+cosx

x2 dx   (0 ,5  pt )     

2) Calculer à l’aide de la technique  d’intégration par parties les intégrales suivantes :

       A1 =∫
0

π
2

2 tcost  dt   (1  pt )                             A2 =∫
0

1

x √x+1  dx    (1  pt )  

3) Calculer à l’aide d’un changement de variable les intégrales suivantes :
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         B=∫
0

1
z

√1+2 z
 dz   (1  pt )    

Problème : ------------------------------------------------------------------------[11 points]

   On considère la fonction  f  définie par :

f ( x ) = 2 x2 - 6 x+8
x - 3

 .

On désigne par (C ) la courbe représentative de f  dans le plan muni d’un repère 
orthonormé (o ; i⃗  ; j⃗  )  (unité graphique  0,5cm).

1)  Déterminer le domaine de définition D f  de f  et calculer les limites en ses bornes. En 

déduire l’équation de l’asymptote verticale (Г )   à (C ).   (1  pt )

2)  a)  Montrer que ∀  x  ϵ  D f ;   f ( x ) =2 x+
8
x - 3

 . (0 ,5  pt )

       b)  Montrer que la droite (∆ )  d’équation  y=2 x   est asymptotes à (C ).  (0 ,5  pt ) 

       c)  Préciser la position de (∆ ) par rapport  à (C ). (0 ,5  pt )

3) Etudier les variations de  f  puis dresser son tableau de variation.  (1 ,5  pts )

4) Montrer que le point   I (3  ;6 )  est centre de symétrie de (C ).  (0 ,7 5  pt )

5) Déterminer une équation de la tangente (T )  à (C )  en  x0 =0 . (0 ,5  pt )

6) Montrer que la restriction  g de f  à  [5  ;  +∞ [  est une bijection de  [5  ;  +∞ [  sur un 

intervalle J  à préciser. (0 ,5  pt )

7) Soient  g-1  la réciproque de  g  et (C’ ’) la courbe représentatif de g-1 . Calculer  g (7 ) 

puis  g-1 (16 )    et   (g-1 )' (16 )  sans expliciter g-1 .  (1  pt )

8) Construire  (∆ ), (Г ) , (C )  et la première bissectrice d’équation  y= x; puis tracer (C’ 

’)  sur le  même repère .    (2  pts )

9) Calculer l’aire  A  en cm2 du triangle formé par  (∆ ) ,  (Г )   et  l’axe des abscisses. (0 ,5  pt )

10)   a)  Montrer que ∀  x  ϵ  D f  ;  f
' ( x ) =2-

8

( x -3 )2
 .  (0 ,5  pt )

  b)  En déduire que ∀  x  ϵ  [5 ;7 ]on a :  0≤  f ' ( x )≤ 3
2

 .  (0 ,5  pt )

         c)  En utilisant les inégalités des accroissements finis, montrer que :
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                    ∀  x  ϵ  [5  ;7 ]  on a :   
3
2
x+

11
2
≤ f ( x )≤16.  (0,75  pt )

  

  


