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Tant que le grand Dieu dédaignera de dévoiler le futur & [homme, [ rumanité se résumerait & dewx mots : Attendre & Espérer.

Evaluation sommative N°4
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Qbituation Gonoréte 4 points

Dans une culture de microbes, le nombre de microbes a un instant t, exprimé en heures, peut étre
considéré comme une fonction y a valeurs réelles de la variable t. La vitesse de prolifération a
l’instant t du nombre de microbes est la dérivée y' de cette fonction.

On constate que :y'(t) = ky(t). On désigne par A le nombre de microbes a linstant t = 0.

1) a) Déterminer la solution de 1’équation différentielle f'(t) — kf(t) = 0. (0,75 pt)
b) En déduire le nombre de microbes y(t). (0,75 pt)
2) Sachant que le nombre de microbes a quadruplé au bout de 2 heures.
a) Déterminer la constante k et le nombre de microbes au bout de 3 heures en fonction de
A. (1,5 pt)
b) Quelle est la valeur de A sachant que la culture contient 6400 microbes au bout de cing
heures. (1 pt)

I-  On donne le polynome P défini par P(x) = 2x3 — 5x2 + 5x — 2
a. Calcule P(1) puis conclure.
b. Donne une factorisation de P puis résous dans R.
[I- En utilisant la question 1.
a. Résous dans R, les équations suivantes :
e 2In3x—-5Inx+5lnx—2=0.
e 220253 —52025%* +5.2025-2=0
b. Résous dans R, I'inéquation 2e3* — 5e?* + 5¢* — 2 < 0.
xy = 256

III- Résous dans R?, le systeme tel que : {logy x +log,y = 5_70 .

A) Soit la fonction numérique g définie par : g(x) = 2e* —x — 2.
1) Calculer les limites de g en +o0 et en —oo.(1 pt)
2) Etudier le sens de variation de g puis dresser son tableau de variation. (1,25 pt)
3) Montrer que ’équation g(x) = 0 admet exactement deux solutions réelles 0 et a telle que :
-1,6<a<-15.(0,75pt)
4) En déduire le signe de g. (0,5 pt)
B) Soit la fonction f définie par f(x) = e?* — (x + 1)e* et (Cf) dans le plan muni d’un repere
orthonormé d’unité 1 cm.
1) Déterminer les limites de f en 400 et en—oo.(1 pt)
2) Calculer f'(x) et montrer que f'(x) et g(x) ont le méme signe. (0, 5 pt)
Etudier les variations de f. (0, 5 pt)

2
3) Montrer que f(a) = —= :za .
4) Dresser le tableau de variation de f. (1 pt)

En déduire un encadrement de f(a).(1 pt)
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5) Tracer la courbe (Cf). (1,25 pt)

C) Soit (m) laire du domaine limité par (C f) ; Paxe des abscisses et les droites d’équations x = 0 et
x = m ou m est un réel strictement négatif.
1) Calculer frg xe”* dx en utilisant 'intégration par parties. (0,75 pt)
2) Calculer alors en fonction de m, aire A(m). (1 pt)
3) Déterminer ml_i)m00 A(m). (0,5 pt).
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