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SUJETN°1 RépubliqueduMali

Un-Peuple-UnBut-UneFoi

DEVOIRDEMATHEMATIQUES NOMBRESCOMPLEXES

SERIE :TSEXP DUREE :3H

EXERCICE1 :

1°/Dansl’ensembleℂdesnombrescomplexesassociéauplanaffine

rapportéaurepèreorthonormé

(O;
⃗
u,
⃗
v),ondonnelesnombrescomplexesz

1
etz

2
définispar :z

1
=

i-13
-12+14i

etz
2

=
2i+1
1-3i

a)Ecrirez
1

etz
2

sousformea+ibpuisdéterminerlemoduleetun

argumentdechacund’eux.

b)OndésigneparAlepointd’affixez
1

etBlepointd’affixez
2

,

déterminerlemoduleetunargumentde
z

1

z
2

etendéduirelanaturedu

triangleAOB.

2°/Déterminerlenombrecomplexeztelque|z|=2 2etarg[(1+i3)z]=

7π
12

EXERCICE2 :

Onconsidèrelesnombrescomplexesa=-1+i3 ;b= 3-i3etc=-

4i.Onposez=
1

abc

1°/Ecrirechacundescomplexesa,betcsousformeexponentielle.

2°/Ecrirelecomplexezsousformealgébriquepuissousforme

trigonométrique.

3°/Endéduirelesvaleursexactesdecos
π

12
etsin

π
12

PROBLEME :

Leplancomplexeestmunidurepèreorthonormédirect(O;
⃗
u,
⃗
v).
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PARTIEI

Onconsidèrel’applicationφdeℂdansℂdéfiniepar

φ(z)=z3 +9iz2-2(11–6i)z–36–12i

1°/a)Démontrerquel’équationφ(z)=0admetunesolutionréellez
1
que

l’onprécisera.

b)Trouverlesnombrescomplexesα,βetγtelsqueφ(z)=(z-z
1
)(αz2+

βz+γ)

2°/Résoudredansℂl’équationφ(z)=0.Onnoteraz
2

etz
3

lesautres

solutionsdecetteéquationavec|z2|<|z3|
3°/A,BetCsontlespointsd’affixesrespectivesz

1
,z

2
etz

3
.

a)MontrerquelespointsA,BetCsontalignés.

b)Déterminerl’écriturecomplexedel’homothétiehdecentreBqui

transformeAenC.

PARTIEII

D,EetFsontlespointsd’affixesrespectivesz
D

=-3,z
E

=-1+2ietz
F

=

-1-2i.

1°/Calculerlecomplexeq=
z

E
-z

D

z
F

-z
D

2°/EndéduirelanaturedutriangleDEF.

3°/Ondésignepar lasimilitudedirectetelleque (D)=Eet (E)=F.

a)Déterminerl’écriturecomplexede

b)Trouverlesélémentscaractéristiquesde .


