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Exercice (08 points)
U;=3
3Upe =U,+12
1) Sans calculer les trois premiers termes de la suite (U,,), représenter les sur I'axe des
abscisses du repere  01,5pt
2) Démontrer par récurrence que, pour tout entiern € N* nonnulona: 3 <U, <6

Soit la suite (U,,) définie sur N* par : {

0,5pt

3) Etudier le sens de variation de cette suite. En déduire que (U,) converge puis déterminer
sa limite 01pt

4) Démontrer par récurrence que, pour tout entier natureln nonnulona: U, = — 3n1_2 +6
0,5pt

5) Soit (V) la suite définiepar:V, =U, +a,a€ R
a) Déterminer le réel a sachant la suite (V,,) est géométrique 01pt
b) Exprimer V, en fonction de n, puis retrouver I'expression de U, en fonction de n 01pt
6) OnposeS, =V, +V,+--+V,etR, =U; +U, +---+U, 0lpt
Exprimer S, et R,, en fonction de n puis déterminer nl_i)rpoo S, et nl_i)IPm R, 01,5pt
Probléme (12 points)
Partie A : Soit g la fonction définie sur [0; +oo[ par; g(x) = x3 —3x — 4.
1) Dresser le tableau de variation de la fonctiong 01pt
2) Montrer que I'équation g(x) = 0admet une solution unique a et que a € [2;2,3] 0,75pt

3) Préciser le signe de g(x) 0,5pt

( f(x):%, six >0
Partie B : Soit f la fonction définie par : X -1
f(X)=2v1+x® —x—-2 ,six <0
1) Montrer que I'ensemble de définition Dy de f* est R\{1} puis calculer les limites de f aux
bornes de Dy 01,5pt
2) Etudier la continuité et la dérivabilité de f en 0. Interpréter graphiqguement les résultats

obtenus 01,5pt
3) Etudier les branches infinies de la courbe de f . 01,25pt

( f'(x):LX)Z; six=>0
(" 1)
01pt
£(x) 2X—1+ x> -0
=——F—;six
\ V1+x2
a) Résoudre dans R I'inéquation 2x —+/1+ x* >0 ; en déduire le signe de f'(x) sur ]—o0; O[.

0,75pt
b) Dresser le tableau de variations de f 0,75pt

5) Tracer (Cf ) .Onprendra o ~ 2,2 .01pt
6) Soit h la restriction de f al'intervalle ]— oo;l[

4) Montrer que f est dérivable sur R\{0; 1} et i

a) Montrer que h admet une bijection réciproque h™! dont on précisera son ensemble de
définition et ses variations  01pt

b) Calculera =h(—v3) etb=h G) puis (h™1)’'(@) et (h™1)'(b) 01pt






