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Séance de travaux dirigés sur les études de fonctions

C/assc : ’csexp Cﬁargé de cours : M /L'7' KAﬁﬁOGUE
2024-2025 70-84-71-32 /97-77-14-07
Situation |

2—V4—-

Soit hlafonction définie de R vers R par: h(x)=

1)a-Déterminer Pensemble de définition de h.

xsixtheth(o)%

X

b—Calcu]er lim h(x) et in’cerPrétergraphiquement le résultat.
X——00

[ tudier la continuité de h en 0.

cLDécJuirc le Prolongement par continuité en 0 de h.

" . . . . 2—Va-2x . 2—/4—x*
2) [ n utilisant lim h(x), calculer les limites suivantes:a — lim———— b — lim ———.
x-0 x—0  3x x—0 x

Situation 2
gx)=x*+ax+bsix<1

a

g(x)=;T+3b six > 1.

A) Soitg la fonction définie Par{

a) Déterminerles réelsaeth pour que la fonction g soit continue et dérivable en 1.
b) Four les valeurs de a et b trouvées, ca]culerg (O)) g (Z), g <~§> etg (4)

B) 1-/ Soit la fonction f définie sur [—1; 1] par: flx) = 1-;-_x
a") ca]culerf’(x) eten déduire que pour tout x de [0; 1] ona: |f'(x)| < %

b°) montrer que Pourtoutxcle [0;1]ona:|f(x)—1| < % [x — 1]
x2+2x—4

2x—4
a®) Démontrer que pour tout x de [4;6] ona0 < f'(x) < %

2~/ Soitla fonction f definie par: fx) =

b°) Montrer que pour tout x de [4;6] on a |f(x) - %| < §|X - 6|.

Situation 3

x -3 -2 i +0

£'(x) ~ <I . ]

£ \ | / \ S

On donne considere ci-dessus le tableau de variation d’une fonction f continue sur son
ensemble de définition ]=3; 1[ U ]1; +00o[. On note () sa courbe représentative dansle Plan
muni d’un rcpére (O ; ] ,J)

i) Précise les asymptotes ala courbe (C) cnjusthciant ta réPonsc.

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.
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Z)a-justhcie que fest Pro!ongeab]e par continuité en 1.
b-DéFinis le Prolongcment par continuité en 1.

3)Détermine ]’image de Pintervalle ]-3; 1].
4+)On clésigne par h la restriction de f sur]1; +oo[.

a-_Justifie que h réalise une bﬂcction de ]1; +oo[ dans un intervalle k que Pon Précisera

b- Donne le sens de variation de h™' la bﬂec’cion réciproque de h sur son ensemble de définition.
-] Démontre que l’équation h(x)=0 admet une unique solution B dans ]1; +oo|.

5)Détermine le signe de f sur son ensemble de définition.

6)Donner lallure générale de la courbe ().
:iituation 4

. Soitlafonctionf:R—> R

L, XoVx+2
x V5x—1-3
a) Déterminer Pensemble de définition de f.

]D) b l) calculerla limite de f au Point ><0=Z.
132.) Peut~on Prolongermc par continuité ><0=Z 7 siou, Préciser ce Prolongemeﬂ’c.
” On considere la fonction donnée par le tableau de variation suivant :

X — 2 +00

PR - -

P& +00 2
2 / - /

a) Deéterminer le domaine de définition de f et donner les limites aux bornes de D]C etles

équations des asngtotcs.

b) On pose F(x)=czc_-l-2b ; déterminera et b sachant que f (O) =-2.
:iituation 5 :

Soit { une fonction dont le tableau de variation est le suivant :
X -0 -2 - 0 +00

P

-2 +00 +00

P&

00 ~00 2

| afonction estdelaforme f(x) =ax+ b + ;Cl

I) Compléte le tableau en Pla(;ant les signes aPProPriés etles ¢léments manquants.

2) Ca]cule £(x) Puis trouve les réels a, b et c en utilisant les données du tableau.

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.
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}) a° Montre que la courbe (CF) admet une asymptote oblique (D) dont on Précisera

]’équation.
b) [ tudie la Position de (CF) par rapport a (D).
‘l') Donne le signe de F(x} pourx ¢lément du domaine de définition de f.

5) trace la courbe (CF}
Situation 6

On considere lafonction f, dont le tableau de variation est donné ci-dessous.

-5 0 5 7 +00

‘oo |- -1

F n plus, on dispose des indications suivantes : f (-3) =1 ;£ (-2) =2 £ (1) =2 ;£ (9) ===
1) Reproduis et compléte le tableau ci-dessous.

2) Donne le domaine de définition de f, les asymptotes & (CH etle nombre de solutions de
P¢quation f(x)=0.

3) (Construis dans un repére orthonormé (o ;i ;J’), les asymptotes & (CH etla courbe (Ch.
4) Résous graphiquement ¢ quation (x)=-2 et Pin¢quation H(x)= 0.

Situation 7

x3-x2+12x+9

Soitla fonction (C définie sur [1; 10] par c(x) = =

1) | cris <(x) sous la forme C(x) = ax + b + % + % ot a, b, c et d sont réels.
3_ -

2) Montre que pour tout réelxde [1;10] ;0onac'(x) = %

3) Soitla fonction d définie sur [1; 10] par: d(x) = x3—12x — 18.
a) [~ tudic les variations de d sur [1; 10].
b) Montre que 1’équation d(x) = 0 admet une unique solution &« sur [1; 10].

c) Compléte le tableau suivant

X 4,04 4,05 4,06 4,07

d(x)

d) Déduis—cn un encadrement de « 3 102 Prés.
e) Deéduis-enle signe de d(x) sur[1;10].
4)a) Deduis de tout ce qui Précéde les variations de la fonction (C sur[1; 10].

b) Donnc la valeur arrondie de & & 1072 Prés.

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.
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Situations :

Dans un centre de Prise en charge des malades de la Covicl~] 9, les imcec’cio]ogues ont modélis¢
la quan’ci’cé de chloroquine (en mg) administrée a un Patient suivant 'évolution de la malaclie, par
la fonction g déefinie par: gt) = —t3+6t2+90ut désigne le nombre clejour d’%ospita]isation.
1) Calcule la quantité de chloroquine reque parun Patient admis au centre de prise en chargc
au: 28me, 4eme Seme op 6emevjour.

2) Dresse le tableau de variation de la fonction g sur [0; 6]. de”e estla quantité maximale de
cHorocluine que Pon pourra administrer a un Paticnt Pendant son hospitalisation.

}) Trace dans le Plan muni d’un repérc (o, ?,f) la courbe représentant la quantité de chloroquine

(1em pour 1 jour sur l'axe (0x), 1lecm pour 10mg sur l'axe(oy)).

4) Détermine grapl’xiquement le nombre dejours qui correspond aune de 36 mg de ch!oroquinc.
5) Un Paticnt est déclaré guéri ]orsc]ue la quantité de chloroquine recue Parjour natteint Plus
10 mg. Détermine graphiqucment a partir du combientiémejour, un patient soumis a ce
traitement sera déclaré guéri.

Situation 9 : (ne Population de bactéries (exprimés en millier) a un rgthme de croissance
60t+40
t+10
1) Quelle est la Population de cette culture au bout de §Jours ? 5jours 721 jours ?

modélisé par la fonction f) = oiut € [0; +0of est le temps écoulé enjours.
2) Détermine les réels a et b tels que fit) =a+ t:;lo pourt € [0; +oo].
3) a- calcule la dérivée f/(t) de la fonction ().
b- Justifier que la Population de bactéries est croissante.
4) a-Résous l’équation dans R l’équation :f(t) =52.
b- [ ndeduis a Partir de queU’our la Popu]ation de bactéries sera égale 452 000 individus.
5) a-Quelle estla limite de fen 4007
}D~E_I’\ deéduis une intchrétation de quant ala Popu]ation de bactéries.
6) T race la courbe (Cf) de f dans un repére or’clﬁonormé(o; i),]_))
[ chelle: 1 em - 10 ans sur 'axe(ox)et 1 cm - 10 000 individus sur l'axe(oy))
Situation 10 : (Jn laboratoire medical désire mesurerle nombre de personne contaminées par
jour par un virus a partir dune K fonction contagion > f, définie sur Pintervalle [1; 30] par:
f(t) =0,02t3 — 1,4t2 + 22t + 640 ou t désigne la durée la durée enjour de propagation.
On aPPe”e f'la dérivée de la fonction f. On dit qu’i] ya < contagion > lorsque f'est
positive. Sinon on dit qu’il y a LK non contagion >.
i) uelle est le nombre de personnes contaminés entre le 17 jouretle 2 1™ jour?
: P J J
2) Deétermine les intervalles ou il ya contagion et non contagion.
5
5) On désigne ParS = f110 f(t)dt, Paire en m2 de la zone contaminée par le virus.
[Déetermine cette aire.

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.
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Froblc‘:mcl :
| a fonction numérique F, dont le tableau de variation est donn¢ ci-dessous, est continue et

dérivable en tout point de son ensemble de définition. (On se propose de Pétudier.
P prop

X ~00 -3 -1 o) i 3 5 +00
P(x) + T ~ - - 0,5 -

4 o
) N 05,
2 / \oo \O

I) Donner Pensemble de définition de f.

2) Donnerles limites de f aux bornes de son ensemble de définition.

o) + +

3) Donner une éc]uation des asymptotes a la courbe rePrésentative (CHdef.

4) | crire une éc]uation de la tangente (M alCh au Point dabscisse.

5) T racer (T), Puis représcnter a main levée une csquisse de la courbe (C}C) dans le P]an muni
d'un repere orthonormé (o ;i ’J> (unité : 1cm).

6) Justifier que I’équation x €D F(x)=0 admet une solution unique & dans Pintervalle ]-3; —1[.
7) Résouclre l’inéquation xE Df ; F(X><O.

Froblémc 2:

Soit la fonction numériquc f avariable reelle x définie Parf(x) = % On désigne par (CQ
la rePrésentation graphique de fdans le Plan muni d’un rcPérC orthonormé (o, i,j).
i) Montre que (C {:) admet deux asgmptotcs dont on déterminera les équations.
Z) Frécisez la Position de (C p) par rapport ason asymptote obliquc.
5) E_tu&ic les variations de f.
4) [ xiste-t-il des Points de la courbe oula tangente a pour coefficient directeur %?
Si oui trouve les équations de ces tangentes en ces Points.

5) T race la courbe () et ses asymptotes dans le P]an muni du repére orthonormé (o, i,J) 6)
Montre que la restriction h de f a Pintervalle]1; 2] est une }Dﬂection de | vers un intervalle J que
Pon Précisera.
7)a) Caleule (h') ).

b) Dresse le tableau de variation de h-! Puis trace sa courbe rePrésen’cativc dans le méme
rePére que celle de f.
Froblémc 3
Fartic A On donne la fonction g définie sur R parg (x)=x2+23x+8.

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme. Ij
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1) [ tudie les variations de et dresse son tableau de variation.

2.) Mon’cre que l‘équation g(x)=0 admet sur R une solution unique o dont on donnera un
encadrement c{’amplitude o, 1.

3) [T ndeduis le signe de g(x} sur R

Partie l '2:

3
. , _ -4
On considere la fonction f définie Parx

x2+1

Soit C; sa courbe rePrésentative dans le rcPére
orthonormé (O s ’J>
i) Détermine le domaine de définition de xC, Puis Calcule les limites de f aux bornes de son

ensemble de définition Dr.

2.) Démontrer que pour tout X ER, f'(x) = X9 (x)

(x2+1)*

3) a) Détermine les réels a, b, c et d tels que f(x)=ax+b+

I~ ndeduis les variations de f.

cx+d
x2+1°

b) [C.n deduis que Cradmet une asymptote oblique (A) et ¢tudic la position de (Cf par rapport &
(A). Veérifie en Particulierque Crrencontre (A) en un point unique A,

4) Détermine les abscisses des points [ et B de (s admettant une tangente paralléle a (4).

5) Démontre que f(e) = = . . déduis une valeur approchée de f(e0).

6) Trace C et (A).

Probleme 4 :

Fartie A : Soit f une fonction d’ensemble de définition Dret ((ssa courbe représentative dans

un repére orthonormé (o, i,j). On considere ci-dessous son tableau de variation

X 00 4 -2 -1 o} i b) 5 +00

PO | - - + + o2 |2 - - 2 ¥

+00

\ \o\q/o/ | /\w e

i~ Déterminer Pensemble de définition D de f.

2-a) Déterminer les limites suivantes : lim f(x); lim f(x); lim f(x); lim f(x); et lim f(x)
X——00 X—+00 xZO x:() x—3

b) E_n deduire les asgmptotes éventuelles a la courbe (C;) de f

3. [Determiner les images des intervalles suivants : -4 =1 [ ; [-2 ;~I] et]® ;+OO[

4-a) Déterminer les solutions de !’équation F):xe€ Df,f(x) = 0.

b) Déterminer les solutions des inéquations : (J):x€ Ds, f(x) <O0; (,):x € Ds, f(x) >0

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.

lim lterminale = BAC ABPAITEFFO.COM 70-84-71-32
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c) Deduire le signe de fsur Dr.

5- ] Déterminer une équation de la tangente (M a la courbe (CF) au Poin’c d’abscisse 5
6-a) f est-clle dérivable en 1 7 _Justifier votre réponse.

b) Donner une interPré’cation géométrique de la dérivabilité en 1.

7) On considere la droite (D) c{’équation y = %x telle que xl_l)rpoo(f(x) —y)=0

" n déduire la nature de la droite (D) par rapport a la courbe (Cr).

8) Construire (D), (T), les asymptotes et la courbe (Cf) On prendra un soin particulier au point d’abscisse
i (niteé graphique i cm.

| artie l ')Soit h la restriction de la fonction f a Pintervalle 1% ;+00[.

1- Montrer que h realise une bﬂection de l’inter\/a”eb ; +00[ vers un intervalle k a Préciser. 2~
Soith' la bﬂection réciProque de h.

a) Déterminerle sens de variation de h'.

b) Dresserle tableau de variation de h™'

3. (Construire la courbe (") de h™' dans le méme repére que la courbe () de f.
Froblémc 5

Partie A

Soit la fonction g définie sur R par: g<x>=><5+2><~2

1~ Calculerles limites de gen — eten +00,

2~ a) Calcu]cr la dérivée g de la fonction g;en deduire que la fonction gest strictement
croissante sur R.

b) Dresser le tableau de variation de g

3~ a) Démontrer que l’équation :Vx ER, g(x>=o admet une solution unique a.

b) Justhcier que 0,7 <x< 0,8.

C) Donner un encadrement de & d’amPlitude 0,01.

Vx €]-oo;x[;g(x) <0

4-Démontrer que {Vx € Jo; +oo[;g(x) >0

Partie B

Seit fla fonction définie sur]—c0; 0 U]0; +0o par: f(x) = x — =+

On note ((Cs) sa courbe représentative dans un repére orthonormsé (o, i,j). (nit¢ graphique :
2cm.

1- (Calculerles limites de f en —o0 ,en 0 et en + .

2-a) Démontrer que la droite (D) d’¢quation y=x est une asymptote a la courbe ((Cf) en —o0 et
en +00

b) " tudier les positions relatives de (D) par rapport a (Cr)

3~ On admet que Fest dérivable sur] ~00; 0[U]Jo ; +00

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.
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éleve—travai

L




Hamidou KASSOGUE **% ( Ine vie sans souffrance n’a pas d'histoire*** 70-84-71-32 /// 97-77-14-07
a) Démontrer que pour tout x€ ]—00; 0[ U 10; +oo[, f'(x) = %

b) [ tudierle signe de f'(x) suivant les valeurs de x;; puis en déduire les variations de f.

c¢) Dresserle tableau de variation de f

4- Déterminer les coordonnées du PointA oula tangente a (C;) est Para“é]e a (D)

5~ Déterminer une équation dela tangente (T) a (C,C) au Point d’abscisse 1

6~ Construire les droites (D) et (T), Puis la courbe (C,c)

Probleme 6

On considere lafonctionf: R - R
x?-2x-3

x = fO) =355

1~a) Déterminer Pensemble de définition i de f.

Vix € J—oo; 0] UJ0; 2] f(x) = B2
b) Montrer que: x2—2x—3
Vx € [2;4] U J4; +ool; f(x) = —;

c) Calculerles limites de f aux bornes de Dy

2~ a) Etudier la continuité de fen 2

b) Montrer que frest pas dérivable en 2, Trouver éventuellement la tangente a gauche etla
tangente a droite ala rePrésentation grapl’xique (sdefau point dabscisse 2.

3- Caleuler f'(x) pourXx € ]—o0; 0[ U ]0; +0] ; puis pour X € [2;4[ U ]4; +oo[

" ndeduire le sens de variation de et dresser son tableau de variation.

4-a) Montrer que la restriction h de £, 4 ]7; +00[ | est une bﬂection de]7; +[ vers un intervalle
K a Préciser.

32

b) Calculer h (7). Sans expliciter la réciproque ! de b, démontrer que b est dérivable en 22,
puis calculer (1)’ (5).

5-a) Montrer que les droites (D) : y=-x+2 et (D,) : y=x+2 sont des asymptotes obliques 4
(Cp) en —o0 et +00

b) Dans le plan muni d'un repere orthogonal (o, ;,j). Unit¢ graphique : 1 cm  Construire la
courbe (), les asymptotes a (fet les tangentes au point dabscisse 2.

Probleme 7 -

Soit fla fonction definie sur R par: f(x) =

3x?
|3—x|+2x

de rePrésentation graphique (C{) dans

repére ortlwogona] (o s ’J> (Unité fcm pour i en abscisse et 1 cm pour 5 en ordormées)
3x?

Vx € |—0;=3[U]-3;3[,f(x) =—

1) Justhcie que : 2 x+3

Vx € [3;+00[,f(x) =;

2) a% calculerles limites de f a gauclﬁc et a droite en -3 Puis interprétcrgraphiquemcnt les

résultats.

b calculerles limites de f en 400 et en — oo.

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme. E
lim | terminale = BAC APAITEFO.COM 70-84-71-32
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3) [ tudierla continuité de f en 3.

4) on admet que f nest pas dérivable en 3.
a°- calculer P(x) pour tout x de ]—00; =3[ U ]—3; 3[ et[3; +o|.
be- T tudierle sens de variation de f et dresser son tableau de variation.
5) a®- Démontrer que les droites (D)) : y= 3x-9 et (D,) : y= x+1 sont des asymptotes a (C)

respectivemcnt en -~ 00 et +00,

be- Préciser la Position relative de () parrapport a (D) et (D).
6) Tracer (D)), (D2) et (Cy).

Froblémc 8

Partie A : Soitg la fonction Polgnémc définie sur R par: g(x)=2x5—§xz~i

i~ Etu&ier le sens de variation de get dresser son tableau de variation.

Z-a) Démontrer que l’équation g(x)=o admet une unique solution « ComPrise entre 1,6et 1,7.
b) Préciser le signe de g(x) suivant les valeurs de x dans R.

Partiec B : soit f la fonction définie sur R\ {=1}: f(x) =

1-x
x3+1

1- Ca]culer les limites de f aux bornes de R \ {—1} et interprétergraPhiquement les résultats.
Z-a) Démontrer que vx eR\{-1},f'(x) = ( g(x)

x3+1)2
b) " ndeduire le sens de variation de f et dresser son tableau de variation.

5) I~ crire une équation dela tangente (MalC)au Point d’abscisse 0.
‘l') [Taire la représentation graphiquc de (T) et (C)

Froblémc 9:
. Verifier que Pensemble des solutions de ]’inéquation x€ER,Vx2+2x —3<x+1est
Sr = [1; +oof

. Soitlafonctionf:R—> R

x> x—VxZ+2x =3
On note () la courbe représentative de £ dans le plan muni d’'un repeére orthonormé (o,
.',J'). (nit¢ graphique : 1 cm
1~ Donner Pensemble de définition Dr de f et calculerles limites de f en +00 et en —c0.
]ﬂ‘cerprétergraphiquement le résultat de la limite de f en +oo0.
2- [ tudierla dérivabilité¢ de fen -3 eten 1 puis interprétergraphiquement chaque
résultat.
3~ On admet que fest dérivable pourx < =3 ectpourx > 1. [ tudier le sens de
variation de f & Paide de la partic A ; puis dresser son tableau de variation.
4- Montrer que la droite (A) d¢quation y=2x+1 est asymptote a () en —oo.
5- [ tudierla position de (A) par rapport a () sur ]—o0; —3].

6~ a) Donnerles coordonnées de Q Point dintersection de (C) avec axe des abscisses.

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.

lim | terminale = BAC APAITEFO.COM 70-84-71-32
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b) Donnerune équa’cion de la droite (T) tangente a (C) au Point Q.

7) Tracer ((C) et (A).
8) Soitg la restriction de £ a [1; +o0[

a) Montrer que g réalise une bﬂection de [1; +00[ vers un interva”ej a Préciser.

b) Soit ! la bgcction réciproque de g. sans cxpliciterg"' . dresser son tableau de

variation.
c) Déterminerg".
Froblémc 10:

1~ On considere la fonction numérique g définie sur R par: gx) = %(ﬁ -1) a)

[ tudier les variations de g

b) Ca]culer la limite de gen +0
c) [ n deduire que: Vx ER; g(x) <0 ;

2~ On considere la fonction numérique f définie sur R par:

9 P
fQ)=—Zx+1+-VaZ+1
On désigne par ) la représentation graphique de fdans le Plan muni d’un rePére

orthonormé (o ;i ’J>

a) (alculerles limites de f en -0 et en 400

b) I tudierle sens de variation de f et dresser son tableau de variation

3~ Montrer que les droites (D) ry=Tlet (A):y = —x + 1 sont des asymptotes a )

res

Pcctivemcmt en +00 et en -00

4~ Comstruirc les droites (D), (A), etla courbe (C)

5- a) Démontrer que f réalise une bﬁcction de Rvers un intervalle K a Préciser.

b) Donner le sens de variation de la bﬁection réciproquc f_l de f, Puis dresser  son

tableau de variation

c) Ca]culermc (O) et démontrer que f_lest dérivable en 2

3

I n deduire (f_l)'(%)
6-a) (_onstruire la courbe (C) de f_1

b) Donner une cxPrcssion cxP]icitC de f_l.

Froblémc I1:

x
x2+

SOit la fonction f définie par: fx)=1+ Wrsel et (C) sa courbe représentativc

1) [ tudier les variations de f

Z) Montrer que (C) admet un Point dinflexion Q dont on Précisera les coordonnées

}) E_tu&icr les branches infinies de (C)

‘1—) Montrer que I’équation f(x) = x admet une unique solution a € ]1 2[

L’obstaclc

o lim
eleve-travai

esten crayon et le travai! est |a gomme.

lterminale = BAC ABPAITEFFO.COM 70-84-71-32
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5) Montrer que f realise une bﬂec’cion de R surunintervalle que Pon déterminera
Donnerle domaine de définition de f'l bﬂection réciproque def

6) Déterminer f71(x)

7) Soit (C") la courbe rePrésentative de f'1

Construire dans un méme repére les courbes (C) et (C”‘).

Froblémc 12:

Soit la fonction f définie par: f(x) =+/1x? —6x + 5| et () sa courbe rePrésentative
1) Exprimerf(x) sans le sgmbole de la valeur absolue

2.) [~ tudier la continuité et la dérivabilité de f sur son ensemble de clé]cinition, (C) admet-
elle des tangentes aux Points dabscisses 1 et 57

3) [ tudierles variations de £

‘l') Démontrer que les droites d’équations y=x—3%et y=—x+3%sont asymptotes a (C)
5) Tracer (C) et démontrer qu’e“e admet un axe de symé’crie, dont on Précisera
]’équation.

6) Démontrer que, pour tout nombre réel x de Pintervalle [l ;5] le Point M (f(xx))est une

, . 3
distance constante du Pomt Q(O).
" ndeduire la nature de () sur Pintervalle [1;5]

Froblémc 13
Soit la fonction f definie R par: flx) = izt;;ij_: et () sa courbe rePrésentative
I) \Veérifier que f definie sur R

2) Ca]culcr les nombres réels a et b pour que (C) passe par le PointA (Z ; O) et admette
au Poir\t B d’abscisse 1 une tangente Para“éle ala droite &’équation

y=-Ix
(x-2)°
x2-2x+2

3) On considere la fonction g définie sur K par glx) =
a) [~ tudier les variations de get les limites de g

b) Montrcr que la courbe (C) rePrésentativc de g admet une asgmptote

c) Montrer que le Point ] (] ; I) est un centre de symétrie

CD Construire (C) dans un rePére orthonormal

‘1—) a) Soit m un nombre réel. Uti!iser (C) pour résoudre graphiqucmcnt ]’équation ou
Pinconnue est x : xl(m — i) + Zx(Z — m) +2(m— 2) =0

b) \/érhcicr ces résultats par le calcul.

FroblémcH—:

x24|x-2|
| X+1]

l) E_tu&icr la continuité et la dérivabilite de fen -1 et 2

Soitflafonction définie par flx) =

et (C) sa courbe rePréscntativc

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme. E
lim l terminale = BAC APAITEFO.COM 70-84-71-32

éleve—travai
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2.) [~ tudier les variations de f et tracer (C)

Froblémcij

On considere la fonction f définie de R — {1} vers R Parf(x) =|x+1|+ ﬁ

On note (C) sala courbe rePrésentative de f.

1) [ crire f sans sgmboles de valeur absolue et calculerles limites aux bornes de son
domaine de définition.

2.) Montrer que (C) admet trois asgmptotes et Préciser leur équation.

}) Montrer que { est continue en Xo=~1

4Y [ tudier la dérivabilité de fen -1 et donner une interprétation graphiquc du résultat.
5) Calculer f'(x) et dresser le tableau de variation de f.

6) Préciserles coordonnées des Points d'intersection de de (C) avec les axes du repere.
7) Construire (0.

Frobléme 16

Partie A : ***********5{gnc dune fonction.

l) Soit la fonction h définie sur R par: h(x) = —x3 + ax? + bx + ¢ ou a, b et csont
trois réels a déterminer.

Déterminer les réels a, b et c sachant que la courbe (Ch) passe par le Point A
(0;2) et admet une tangente horizontale au Point B (14).

2) soit la fonction g définie sur R Parg(x) =—x3+3x+2.

a) Ca]culcr les limites aux bornes du domaine de définition de g

b) E_tuclier les variations de g Puis dresser son tableau de variation.

c) Exp]iquer Pourquoi -1 et 2 sont les solutions réelles de l’équation g<x>=0.

cl) n déduire le tableau de signe de g(x).

Partie [ D seswssssesesss 7 r e fune fonction

On considere la fonction f définie de R — {0} vers R par: flx) = # On note ()
sa courbe rePrésentative dans un rePére orthonormé (o;i ’J> [ unité graphique estle
centimetre.

I) Ca]culer les limites aux bornes du domaine de définition de f.

2) On note f’ la fonction dérivée de f. Montrer que pour X * O,f’(x) = %};)

}) E_tuéicr les variations de f Puis dresser son tableau de variation.

4)a) Montrer que la droite (D) d’équation y=-x est asymptote obliquc a ().
b) E_tuclier la Position de (C) par rapport a (D)

5) Montrer que pour X # 0,f"(x)= —ox6
d'inflexion a (C)

o et en déduire que le Point -1 estun Point

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme. E
lim | terminale = BAC APAITEFO.COM 70-84-71-32

éleve—travai
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6)cléterminer les équations des droites (T) et (T’) tangentes a (C) resPectivement au

Point d'abscisse 1 et au Point dabscisse ~1.

7) Construire(D), (T), (T et (C).
Froblémc 17

Soit f:R-> R
x%-2x
X —
[x]-1

1) Détermine de Pensemble Dy de f.

2) [ cris f(x) sans le symbole de la valeur absolue.

3) Calcule les limites de f aux bornes de Dr. [récise les asymptotes a la courbe de (C)
de f.

4Ya) I tudie la dérivabilit¢ de fen 0. Donne une interprétation géométrique du résultat
b) Dresse le tableau de variation de f.

c) Tracer ((Cf) et ses asymptotes.

5)a) Montre la restriction g de f a Pintervalle I = ]—1; 1] réalise une bgecﬁon de | surun
intervalle j de Ra préciser.

b) Caleule g(0), g (g) ,(g7)'() ot g désigne la bijection réciproque de g

Froblémc 18

_x

|[1-x%|-3

1)a) Ré¢sous Pequation x € R, |1 — x?*| =3 = 0.

Soit la fonction f:R = R définie Parf(x) =

b) Détermine le domaine de définition f.
2) E_tu&ic la Parité de f. Deéduis-en une interprétation géométriquc quant au domaine
d¢tude.
3) [ cris f(x) sans le symbo]c de lavaleur absolue.
‘l—) E_tudic la dérivabilite de f au Poiﬂt i.Deéduis en une intcrprétation géométriquc.
5) E_tu&ic les variations de la fonction f dans son domaine d’¢tude.
6) Démontre que la fonction f réalise une bﬂection de ]2; + o[ vers un interva“ej a
déterminer.
7) Représente graphiqucmcnt dans un repére (o, i,j) la courbe (C() de la fonction f.
Froblémc 19:

I SOitg la fonction définie sur R par g(x) = 4x3 — 9x% + 6x + 1.
1) [ tudie les variations de g,
2) Montre que l’équation g(x)=0 admet une solution unique o. [Déduis-enle signe de g
sur Dg et vérifie que XE 1—1;0[.

” On considere la fonction numérique f definie par:

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme.

lim | terminale = BAC APAITEFO.COM 70-84-71-32

éleve—travai
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2
Vx € |—o0; 1], f(x) = 2x? —X———7

Vx € |1; 4], f(x) = x—szl

Dans le Plan muni d’un rePére orthonormé (O ;] ,J) (CQ et (CJ sont respectivement les
courbes de fsur]—o0; 1[ et sur]1; +oo[.

1) Calcule les limites de f aux bornes de son ensemble de définition.

g(x)
(x-1)*

2) Démontre que pour tout réel x de ]—o0; 1[, f'(x) = [ tudie le sens de variation
de fsur]—00; 1[ puis sur ]1; +oo[.

3) Dresse le tableau de variation de f.

4) Démontre que le droite (D) d’¢quation y = x est asymptote a ((,) au voisinage de
+00. |~ tudie la position de ((_,) par rapport a (D).

5) Calcule lim [ puis interprete graphiquement le résultat.

6) Détermine les coordonnées des points dintersections de ((C,) avec les axes du
repére.

7) Représente graPhiquement f dans le repére Ol 0.

8) Soit h la restriction de f 4 ]1; +00[. Démontre que h est bgective de ]1; +oo[ surun
intervalle K a déterminer. Représente graphiquement h™* dans le méme repere (O 1, J).
Caleule (R71)'(0).

Froblémc 20:

2
Soitla fonction f definie par f(x) = §+ /x: -1
1) Caleuler lim f(x).
X——00
2) Montrer que f est continue sur son domaine de définition.

})a) Etudier la dérivabilite de f a gauclﬂc de -2, intcrprétergéométriquemcnt ce résultat.
b) Montrer que f est dérivable sur ]—o0; —2[.

c) Prouver que : fl(x) =— L = .
[-1x2 /%—1—95

d) Dresserle tableau de variation de f.

4) Montrer que f realise une }chction de ]—00; —=2] sur un interva“ej que Pon Précisera.
5)On désigne Parf_l la réciProque f.
a) [~ tudier la dérivabilite de f_l adroite en-1, interPrétergéométriquemcnt ce résultat.

b) Déterminer le domaine de dérivabilité de f_l.
c) Exp]iciterf_l pourX € .

L’obstaclc esten crayon et le travail est la gomme. E
lim | terminale = BAC APAITEFO.COM 70-84-71-32

éleve—travai




