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Etudier la continuité de la fonction f au point a dans
les cas suivants :

{f(ﬂ =% X #F =2
f(=2)=-4

[f(x)=ﬂ cx # 3

f3) =
o1 R

x—3
{f(x)_ﬂ
f=1

x}—2x—-4
= x#2

1. Etudier la continuité de la fonction f a droite et a
auche en a,et déduire si elle est continue en a?

{f(x)=3x—4;x22
fx)=4-—x;x<?2

=1

4x —1
Fx) = xx Jx
fE)=x2+2x; x<1

2. Qui elle est la (les) valeur(s) du réel a pour que la
fonction f soit continue au point X = —1 :
£ x+3
x)=—
ax—1
f@)=ax?+2x; x=-1
3. Déterminer les réels a et b, sachant que la
fonction [ est continue au point Xy = 2 :
ax?+x—1
fe)= 3
f@=b
Jencice 3 ¢
1.8oit f la fonction définie sur R par :
{f( )_8x+2 ;xzz '

f) = x* +x;x<2’
Etudier la continuité de f surR .
2.50it f la fonction définie sur R par :
{f(x) =vV2x+2;x2>1
f

(X)=x+cosx ;x<1

x < —1

X #2

Etudier la continuité de f surR .
Frencice s :

1.Etudier la continuité de f sur I, puis déterminer f{(I)

2- on considére le tableau de variation de la fonction g
définie et continue sur R :

X -t 1 +00

~ "

déterminer
g(2;5D); g05;7D; g (2;7D) ;9 ([7 5 +D
1 g (=% 2]); et g (R);
ice. 5 8
Etudier la continuité de f sur I dans chacun des cas

Suivamv :
f(x) =vet -
1

2 f(x)=J:,

I =] —o0;-3]

- I=12+0]

Ervencice 6 : théaréme dea valeuns infermédiaines
1.Montrer que l’équation f(x) = 0 admet au moins une
solution dans I dans chaque cas :

L f)=x*+x-7; 1=[0;2].

2. f)=vx2+1- I=]0;1].

3 f)=x*-3x—-4;1=]-1;2]

4. fx)=x*+x—cosx ; I= [0%]
2.80it g la fonction définie sur R par :

gx)=x5+x*-3
Montrer que la courbe (Cy) coupe l’axe des abscisses au
moins en un point dans intervalle [0 ; 2]. ce point est-
il unique justifier.
3. Soit u la fonction définie sur R par :
. u(x) =2x3+3x2—-12x+1
a. Etudier les variations de u sur R.
b. Montrer que I'équation u(x) = 0 admet exactement
3 solutions dans R.
4.Soit h la fonction définie sur R par :
h(x)=x3+x-3
a. Montrer que l’équation h(x) = 0 admet une
unique solution  sur [0 ; 2].
b. Donner un encadrement de a d’amplitude 0.25
c. Vérifier que a = 3 — a3 .

Erencice 7 ¢

1) Soit f la fonction définie et continue sur [a,b] tel que
f(a)<ab et f(b)>b".
Montrer que 3c € [a,b] :

f(c)=bc.

2) Soit g la fonction définie et continue sur[D,l] tel que
g(0)=0er g(1)=1.

Montrer que 3c € 10,1] : g(c)=
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Erencice 8 :
1. Soit f la fonction définie sur I = |—o0,—2] par:
f(x) =x*+ 4x
a. Montrer que [ admet une fonction réciproque
définie sur un intervalle | a déterminer vers I .
b. Calculer f~'(x) pour tout x de ].
2. Soit g la fonction définie sur I' = ]2,400] par:
x—4
9 =_——
a. Montrer que g admet une fonction réciproqiie
définie sur un intervalle J' & déterminer vers I' .

b. Calculer g~(x) pour tout x de ]'.

3. Soit h la fonction définie sur I' = ]2,+] par :
x—4
) =——

a. Montrer que g admet une fonction réciprogue
définie sur un intervalle J' & déterminer vers I' .
b. Calculer g~*(x) pour tout x de J'.
ice 9 :
On considére la fonction f définie par :

fl)=x+2Jx*-1

I) DéterminerDgensemble de définition def .

2) Vérifier que f'(x) = = xz_lpour tout xeD\{—1; 1}
-1

=
3) Soit g la restriction de f a lintervalle |1, 40|
a. Montrer que g admet une fonction réciproque définie
sur Uintervalle | a déterminer.
b. Déterminer la monotonie de g~ sur J.
c. Calculer g=1(x) pour tout x de ].(developper :
(Vx+I+vVx+1)2

d. Ci-dessous est la courbe (Cg)sur 11, 4o .

Tracer dans le méme repére la courbe de (69—1)

Laencice 10 :
1) Comparer les nombres V2 et /3.
2) Simplifier les deux nombres suivants :
2 1 3
273 x 4977 x 164 VaV8(YV2)?
A= g =T =
(9V3)5 Va

3) Résoudre dans R les équations :4‘\f 3x—-2=2.

Vx—3=—1=0; Vx+7=Vx+1

4) Calculer les limites suivantes :

3
) x—3
lim Yx*—3x+1: lim

X—— x—=27x—27

W_z ]
iim 5 i lim Yx3+1—x

x=8 X — X=+ 40
Erercice 11 :

Soit f la fonction définie sur R par :
fO=¥Y1-x ; x<1
_vx-1
f(x)_\/f+1 ;

x>1

1) Montrer que f est continue en 1.

2) Etudier la continuité de f sur R.

3) Calculer li?‘t f(x) et lim f(x)
x—+co X—=—00

4) Soit g la restriction de f a I'intervalle 1, +oo[
a) Montrer que g admet une fonction réciproque

définie sur l'intervalle | que I’on déterminera.
b) Calculer g~*(x) pour tout x de | .

Lvencice 12 ¢
On considére la fonction f définie sur [0 ; +oof par:
flx)=x—2vx.
Montrer que f est continue sur [0 ; +oof.
V-1
=
Montrer que f est strictement décroissante sur

Montrer que Vx >0, f'(x) =

[0; 1)et strictement croissante sur [1 ; +ool.
Soit g la restriction de f sur I = [1; +ool.
a. Montrer que g admette une fonction réciproque g=1
surun intervalle J a déterminer vers I
b. Montrer que: Vx =1, g(x) = (Vx — 1)2 -1.
c. Déterminer g~*(x) pour tout x de J.
5. Résoudre dans I 'équation . g(x) = 8 .( sans
utiliser Pexpression de g(x).)
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