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Calculer les limites suivantes : ‘Q’

- x4+ 2 . tan3x
@ lim 11) Iim —
z20gx3 4+ x4+ 5 z—0 sinx K)‘a”
T2 Q2 lim -’—-—‘%‘Vﬂ.
(3) lim 4 2
c—=1g2 +4x — 5
@ lim —5x?—2x24+x2—1 13) liff‘h, Los &
T——00 Y A .
) sinx
VET3—2 >
(8) im Y2+ N iy T3
\D r2 g —2 Al14) lim
@V r—2t+ x — 2
B im Ye t1-ve+dy, z+3
o z—2 ~ |@9 lim
z—2— @ — 2
P
7) lim x24+7—
R e T &ﬂ E3N s 3z — 2x2
2 . 16) lim ———
(8) lim 3z” H2x — 2 a1tz —ad
W PG B o_/'*:y + 1 .
5 @ lim v5z224+ 2z —142x
(9) lir 2¢2 +x+1 —=x 29
z—
Vi ax — 2
i, 2 2E 19 Jim, —3
—}— —
r—+oo 1 — 3 ::I::<—2 T 4
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Soit f la fonction numérique déﬁrhl;l_i,e""par :

fw=3 &
T/ 2 8
r)=———"—"—— : X 4
f( ) l“_‘.@ _ 4 b #
» ';‘\-',L
Etudier la continuité<de f au point a = 4
]
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Soit f la fonction numérique définie par K

8
\/ 4x — 2
flz) = T§ ’> 2
( £(2) = ¢ ,{:}0
3 >
a,:z 2
— Ay
f(x) - ; <L 2
{ :,132%‘2:1: — 6
nf

{ . " .

1@ Montrer que f esbtg_contmue a gauche au point a = 2

(2) f est-elle confinue au point a = 2

5 o )
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Soit f la fonction numérique définie Efa‘r -
{\_\' :
i x? — 3z + 2%
f(x) = & ;3 <2
ax + 3%
f(z) = pi;*’ ;T > 2
\ Y _:\.

Déterminer la valeur (Le\u pour que la fonction f soit continue

en 2 0\
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Soit f la fonction numérique définie par : ‘*Cwb
x? + @+ b X2
f@) =—53 %\‘@

f(l)=a %

\f(:[:) — m—_‘%}é—}b ;
. D
@ Calculer }}11}1} f(x) ' §§>

z>1 4»

L

ool » L P, » =
(2) Déterminer les éux réels a et b pour que la fonction f
soit continue’en 1
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Etudier la continuité de f sur D dans chacun des cas suivants
‘\.

@.

0o

@ ) ==
(2) f(x) = sin (2 + V/T) @13-" D =R+

(3) fz) = (2 - 1)5131'?'—) ;D =]—o0; —1]
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Calculer les limites suivantes : &%

sin(7rx) ) K

4x

. rz+ 3\ &
2) lim cos [ ———— |V
r—r+00 32 + {% )

1) lim tan (

x—0
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Soit f la fonction numérique définie pa?r f(x) = 42° —3:1:—%
>
"“N.

{i) Calculer f(—1), f ( ;) f('ﬁf) et f(1) puis en déduire

que ’équation f(x) =0 a‘tdmet trois solutions
;“-‘\}
2 Montrer que l’equatloﬁ"azg—]—\/_ 1 = 0 admet une unique

luti tell ¢1< <3
solution « telle qug'— < a < —
(‘1&11’2 4

&)
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Soit f la fonction numérique définie p@}": f(x) =
S z+2
/F\ Calculer f’(x) puis dresser le ~¢j’:rslbleal,l de variations de f
i@ Soit g la fonction déﬁnie‘sﬁr | — 2; —1[ par g(x) = f(x)

a | Montrer que g a(f et une fonction réciproque g~ !
définie sur un 1mérvalle I a déterminer

b | Déterminer Ql(m) pour tout © € I
- O
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Soit f la fonction numérique définie par : f(z) =
4 que définie p flz) =3 o/m—1
3 -_-_1'-‘_"\
/i) Déterminer D¢ puis c\;;rlc\:ules les limites de f aux bornes
de Dy &

]
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1§
W

\\"\
@x
\/_ 2 gdns dresser le tableau
(2vE —

L.l

'\
Q Soit g la restriction de f sui‘ T = [1; +o0]

@ Montrer que f'(x) =

de variations de f

a | Montrer que g admr:}i: une fonction réciproque g~!

définie sur un mtervalle J a déterminer

b | Déterminer 9. Q’(‘a:) pour tout z € J
0
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Soit f la fonction numérique définie par : Q

f(x) :333—:1:24—33:—!-1%‘0
(/@ Montrer que f est strictement croi;& ante sur R
@) Montrer que l’éiquation f(xz) =0ladmet une unique solu-
tion  dans ]——; D[ o
2 &

>

/J_H-\ - )’ -
(3) Calculer f | —- pms’\ﬂetermmer un encadrement de o

3

d’amplitude 0.25 4{;/

Q Montrer q%\ﬁﬁ == T puis en déduire que
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~
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Soit f la fonction numérique définie par : f(x) = -~

.}\

7 Déterminer Dy puis calcules les limites de f aux bornes
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de D_f '\Q‘Q}

%(@g 2)

S +1)2

b | Dresser le tableau de varlatloﬁ’g%e (Justifier votre
réponse) <

(3) Déterminer f (] — oo; —2[)of ([—2;—1[), (] —1;0]) et
7 (103 +00) @

(4) Soit g la restriction 39(\).1" sur I =] — oco; —2]

@ a | Montrer que : (Vx € Dy), f'(z) =

a | Montrer que'@&admet une fonction réciproque g—!

définie SH’IQ;E’ intervalle J a4 déterminer
— Vi 4+ 4x

2

\E Montr{:{é‘que : (Ve € J), g7l (z) = *
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f est définie sur I =] — oo; 3| par : f(,m) =x? — 6x+ 8
Fa 5
1) Calculer lim f(x), puis montrer que f est strictement
r——00
&

décroissante sur I ,@3’
{»
\2) Montrer que f admet une}onctlon réciproque f~! définie
5
sur J = [—1; 00| Q’

@;\ Montrer que : (Vﬁ?e J), fHzx)=83—-—+Vz+1
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Soit f la fonction numérique deﬁflle par :

\

.-',/

DMontrer que : Dy ——“T 1; 0[U]0; 400

. *
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1’2\ Déterminer les limites def aux borne$ de Dy

O Montrer que f est continue et sgmctement croissante sur
105 +o00] ¢

,-C,.
@
@ a | Montrer que l’équatiqg?*}(sc) = 0 admet une unique

4 1.9 ‘
solution « dans |—3<
\éc
b | Vérifier que 4& ) +4a?2—-1=0
.0&
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f est définie sur I =] — oo; —1] par : {0‘9

2% &

0 g®

1'\/]) Calculer Em f(x), puis montrér que f est continue sur
= T—r—00

-
I’intervalle I. Q‘}

0
@ ) Montrer que : (Vz € ID;}f ()

(14 22)2
que f est strlctement/g)ecrmssante sur 1.

2(1 — =?) L
— en déduire

@’ a | Montrer queaf' admet une fonction réciproque f—!
définie surO'J(“ [—1;0]

E Determéi‘ler f~Y(x) pour tout = € J

Page Facebook@rof Badr-Ezaamane Mustapha Insstagram: prof_badr_ezzamane mustapha
\

aranntnn e
yamm BiXercice 10 =
— = N

a~
Page Facebook: Prof Badr-Ezaamane Mustapha Insstagram: prof_badr_ezzamane_mustapha

f est définie sur I = [4;+oo[ par :

N
27* ;

f(:i.:)— +zve—z+1

=]
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{® a | Vérifier que pourtout x € I: f(x) = 1—— @' 2\/_

s

b | Montrer que : lim f(z) = —o0

"t &
@ a | Montrer que pour tout = € 1, @"

f(x) = —%(\/E — 1)(v/Z —2) en déduire que f est

strictement décroissante sur’ I.

E Montrer que l’equatloﬂ» () = 0 admet une unique

(}i) 64 121
solution ¢ dans Lp s vérifier que ) <o —

16

(E ) a | Montrer que;x admet une fonction réciproque f~1!
définie sur@‘-—] — 003 1]

b | Déterminer f~'(x) pour tout = € J
c En%@&luire que : @ =4+ 23
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Soient a, b et c trois nombres reels strictement positifs tels

=

que a + b < ¢. Montrer que : \\-}‘“
Va+ Vb= W/—ZE”( +b—c)® 4+ 27abc =0

\
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Soit f la fonction numeérique deﬁme- sur R par :

f(m)—m +333—3

@ Dresser le tableau de \.r.’quatlons de f

&
@) Montrer que l’équg\t‘j'fin f(x) = 0 admet une unique solu-

tion a telle que < ax < 1
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@ On pose b = Montrer que = b + —
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Soit f la fonction numérique définie sur, R-par :

flz) = z® — 3:0\-“1‘—,\1?

/1\ Montrer que 1’équation f(:.t:) — “0 admet une unique solu-

tion a dans [\/_,+oo[ ,Q?

<1,\ '
: (
6) Montrer que l’équatif)(}f f(z) = x admet une unique solu-
tion b dans ]a; —I—oo:[\

(‘3: Montrer que : c\.;q%][) al[, V/c+2.f(c) =2c—a

"\.y
Page Facebook: Pro@adr—Eaaamane Mustapha Insstagram: prof_badr_ezzamane_mustapha
Ve

T Py e 5 S p— YT
yamm LiXercice 2ZU -5

Page Facebook: Prof Badr-Ezaamane Mustapha Insstagram: prof_b: rigzZamane_mustapha

Soit f la fonction numérique définie sur I ‘b’P 1;0[ par :
ve+1 QCDK)

4

(@) =

\1 Calculer 11131_ f(zx) puis montreézque f est continue sur I
e o

= S T + 2

2) Montrer que pour tout z;6] — 1;0[, f'(x) = —

(2) que p i ] [, f'(=) ™= \/—

, en déduire que f e‘%)strlctement décroissante sur I

Montrer que l’éqgél':’ion f(x) = «* admet une unique so-
1

3
lution o danszlj%t que = < o< =

a Montng@ due f admet une fonction réciproque f—!

e

définie sur un intervalle J a déterminer
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a

b | Déterminer f'(z) pour t‘c‘iﬁt x € J
Résoudre dans R, f~ 1( = f(x)
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@ Calculer les nombres suivants : \o‘
ala= 327 c c=%><\32§,§bv
b|b= V16 — W

@ Calculer : &

VIEx V3 ot ()

P

a et b tels que :

,&’az% et b= V4

aldA=

@J Comparer les nou

@ Résoudr§ ans R les équations suivantes :

c| 2z —1==

EL@E—ﬁ:O d| yYz¥2+ Y2—z=V2

P':;g}i‘acebook: Prof Badr-Ezaamane Mustapha Insstagram: prof_badr_ezzamane_mustapha

Vs
— |3r¢ﬁ"="'i'¢_\;ﬁ{‘“ E\i = N,
&
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\\
4.
C) Comparer les nombres suivants : ( 8) et V81 et
3/ \/— --1'-‘-'}\
@/Montrer que : ‘\/—Xx\/ \/Eet \/ 4 X ‘/'2—\/_

10
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VE
4/ b5

X =

et que :

{E? On pose :

1
Va- V3"

@ Simplifier : A = :2‘)7‘)5 + 16
&

O

Rendre le denommate@ de

\:Z*
3
2
=3 \b‘}vs
=
] 1
n?f
Y —

1+ V2+ V4

et Y un nombre entier
V2
4-3

Z_

2
= g
Vet
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Calculer les limites suivantes :
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R
Ve G

yE-1 .
Vimo © lm e e
Y/ 1—-1 W%/
(2) lim Y27 10 hln/ﬂ;%‘?iL \;‘L
— z— €T T—+00 x + 2
4 —
@}nniﬁ 11 %Q)x/ 3+ +1
— =1 p —
x
o YE-yE i _—
\%)}}_Iﬁ — &T(IEV Iim vai+ B+
€ 1 ‘b% T—r—00 @T
—~ .. M +T—+/c+3 3
® tim I VETEDT a3 i VT -
—~ .. Yr—3¥YxT_, @“ lim /x3+1-—2zx
{\Q/J ;]1::1—1}1% 1 —y_;gl r—toco
. 6’ O lim x5+ 22— 22 + 2
(7) lim %L’E@Q e
oo \-%5’44 16 lim V/8a%+1—v4zT+2
T—1+00
3 1
@ \/:r: aal i (17) lim Yx2+1—+x+2
T T—-00
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Soit f la fonction définie sur [—4; +oo[ par :

: @"
@) = RIEZ2 5 azo

1 S
0) == o
@; Montrer que f est continue en 0 0
$[

@\ Montrer que f est continue sur [—4;

\3 Montrer que lim f(z) =0 &

r—t oo

f@ Vérifier que pour tout = € f& ~+o0],
—x — 84+ 4/ + :—g, x4 — 2)2
@ a | Calculer f'(x) pouﬂpout x €] — 4; 400

b | Dresser le ta-b-/lgah de variations de f

{ 6) Montrer que dmet une fonction réciproque f—! définie
sur un mters@t e J a déterminer

@) Dress ?ﬁableau de variations de f~! (justifier votre

réponse’

1
'8 ) Calculer f(5) puis déterminer ( f‘l)' (g)

L\?) Déterminer f~!(x) pour tout = € J
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&

Q Résoudre dans R les equatlo‘ns

J\/—+2“‘

o
vz —F
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AN

b] YZ 2l + YETap =2Vi—a? Q%
&

&

@ Calculer les limites suivantes :

. «.3/:1:—I—8—\/4—sinas
a

1111[1]

Qf

(3) On considere la fonctio(nv‘aﬁdéﬁnie sur R par :

.

f(:n)ﬁ’z TR , T <2
x“+b—a

a{)f?w): y T2 2

%, 2

Détermilké'a et b pour que f soit continue en 2
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On considere la fonction f définie SuI:,.‘]R par :

\
22+ azx + 15
T

f(m)Z

Déterminer les deux r)wegls a et b pour que la fonction f soit
continue en g =1 %

.::;,.' ; T > 1
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On considere la fonction f définie sur Rx\é:';'
( 3w% — 2bx + 1.
= 1
7 (@) 2x2 am—ag 5 T
—2x“ + 3x —1—\3
2+ 25
(1) = &)
\ 3 ¢’
AS

Déterminer les réels, f“ b et ¢ pour que la fonction f soit
continue en xy = ].;&,
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On considere la fonction f définie sur ]I%Lpar -

&
f(a:=)=:13 +a:r:3—|—b§. T >3
m_
2 I
<f($):H\, <3
F3)=2%"

Déterminer les reel%& b et ¢ pour que la fonction f soit
continue en xy = 3\
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Soit f la fonction définie par : \'-.‘

f(z) =7 (o Jﬁ+—)

P
~°
\T\ Déterminer D¢ puis calcule} les limites aux bornes de Dy

41)

\J Etudier la contmulte\\de f sur Dy
@E Montrer que {’ dquation (z—2)(z+1)f(x) =2x—1
admet au 1,1»1‘{'51115 une solution o dans ] — 1; 2]

[
14
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1] Py sieidniires e Fa) = — —— — =g

(e +vaTF35)
2VaE 15

i
E Dresser le tableau de variations de f sur Dy

Démontrer que : Ve € Dy, f'(x) =

c | En déduire que f(x) et « ont le méme signe Suiﬁt%?'

( 5\ Montrer que I’équation f(x) = 3 admet une unlta’l).;e§solu—
tion 8 dans Dy

@_ Montrer que f admet une fonction récim&\c;@te f~1 définie
sur un intervalle J a déterminer

{/'iT\ Déterminer f~1([0;5]) %

{g? Exprimer f~!(z) en fonction de‘\%’, pour tout © € J

“/9: Déterminer la valeur de 3
@ Dresser le tableau de variations de f—!

1) Simplifier %f‘i\y@\))(;@f‘l(w) +/F@) +5) veey

. p
{127 Résoudre dan‘sf;R ’équation f~(z) = f(x)

{1:@ Soient a @B:b deux réels tel que 0 < a < b montrer que :

5
q% 1+l
<,_“

QQ Hmaz

LJ 4) On considére la fonction g définie par :

g(z) = —:I: (m—|—\/332 ) ;T >«
1 1
— v <
9(@) :c—2+w+1 Bt

Montrer que g est continue en «

]
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QT‘Montrer que I’équation z2> — 3z +1 = 0 admet une unique

1 )

raam Eixercice 30 \
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@ Montrer que ’équation z? + z — 1 admet au moins une
solution dans [0; 1]

(@ Montrer que ’équation 2 sin(z) = = admet au moins une

(3
solution dans [5, 11'}

t\3\ Montrer que I’équation 2 —5/z+1 = 0 ad et%p oins
une solution ax telleque 1 < ax < 4

@) f est définie par : f(z) =z'+z —1 “@’
Montrer que la courbe (C§) coupe I'ax e_\gies‘ abscisses dans
I’'intervalle [—1; 1] o

@) Soit f la fonction continue sur L*‘;z»%]')telle que f(1) < 1let
£(2) > 2

Montrer que I'équation f(&£)y= = admet au moins une

solution dans [1; 2] %
ﬂ Soit f la fonction contlﬁue sur [a;b] telle que f(a) > ab

et f(b) < b? ,?\
Montrer que 1’ég jation f(x) = bx admet au moins une
solution dang*g; b]

/7\ Soit f la JP(}lon continue sur [0;1] telle que f(0) = —4

et f( ’57@,
M@ﬂtr que I’équation (z —1)f(x) = 2z admet au moins

ugj e Solution dans [0; 1]

solution o dans |1; 2] puis déterminer un encadrement de
a d’amplitude 0.25

@\J Montrer que 1’équation z* +  — 1 = 0 admet une unique
solution a dans |0; 1| puis déterminer un encadrement de
a d’amplitude 0.25

L]

[]

G
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\'\
Q Montrer que I’équation /T = “—1 admet une unique
R r —
solution a dans |1; 2] pms Puis vérifier que
a(a—2)=1—a« \\.?*"

\1
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Soit f la fonction numérique deﬁn{Qn“‘sur la; b[ ((a;b) € R?)

par : ﬂ"\"r
1 o~ 1
P = <=
f(=) a = T b—x

(}‘

Montrer que f réalise .ﬁﬂé bijection de Ja;b] sur R et

déterminer sa bijection réciproque f~!
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— G 32

ce

P‘"’“‘

2L el

7,
L.
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Soit f la fonction numérique définie sur\,lp 1; +o0[ par :
&
T A
x) = \/
o) = gt
- l\ Montrer que f réalise une b;l_]%ctlon de | — 1; +oo[ sur un
intervalle J a deterlnmel“-}

e’
( 2 ) Soit ! la fonction recﬁproque de f. Déterminer f~1(x)
pour tout x € J \

”3W Résoudre dans\ﬁ)l’equatlon =) = f(x)

Page Facebook: Prc@Badr—Ezaa_ma_ne Mustapha Insstagram: prof_badr_ezzamane_mustapha
\

am bBixercice 33
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2x

Soit f la fonction numériqq.ec‘ﬂéﬁnie par : f(x) =

17
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\'\

13 Montrer que f réalise une bljectlon de | —1;1[sur R

.‘

(2) Déterminer la bijection gébiproque Fl

2
o

i
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. /

yamm HiXercice a4 = N
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Soit f une fonction continue sur [‘a, b] telle que f(a) = f(b)

x\

Montrer que 1’équation f(alc])“ = flxz+ = admet au
%

moins une solution dans [a; b]

N
Page Facebook: Prof Badr—Ezaa\ma.ne Mustapha Insstagram: prof_badr_ezzamane mustapha

e LExercice 35 N

“

s

\\‘
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Soit f une fonction continue sur“[O, 1]. Montrer que :

& ) 1

(B 1051 f(0) = - +

\‘.
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e Exercice 36 \

\'\
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Soit f une fonction continue sug [O 1] et définie de [0; 1] vers
05 1]-
Montrer qu’il existe un reel :1:0 de [0; 1] tel que f(xo) = xo
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Soit f la fonction continue sur l’intervalle [a; b] et soit @, @2,
\

«es , T,, des réels de l’lntervalqu{a, b] tel que :

f ([a; b]) [m; M|

On pose : 3 f(z:) = f) + (@) + -+ + F(aa)
i=1 Qs

1R
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(1) Montrer que : m < — Z fxs ) % M
?,—1 o~
\\‘\-\L T
@ Montrer que : Jc € [a b] fle) = Zf(:n.;)

L

N
AN
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Soit f la fonction définie de [a; b] \@i‘g [a; b] tel que :
V(z,y) € [a;b]"; = # y; lﬂw) —fW)| < |z -yl

{ 1 1) Montrer que f est contln‘ue sur [a; b]

@JJ Montrer que : El!a@ﬂ’a; bl / fla) =«
B 5

%
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O
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Soient p et g deux nombres de R} et &)385@ f une fonction
continue sur [0;1] tel que f(0) # f(l) &
On considere la fonction définie surﬁl;mtervalle [0;1] par :
pf(6) + af (1)
9(z) = f(=) - &

o P+4q

~ g
@: Montrer que g est cox&ti&'ﬁle sur [0; 1]

\é\) Déterminer le sigl‘}g‘;{lu produit g(0) X g(1)

S

@ Montrer quec;':#%)c € [0;1], f(c) = pf(0) +¢fQ1)

pP+4q

X
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Soit f une fonction définie et continue sur [QNI] telle que

£(0) = f(1) X 0"

: : n: A [ n—1
Soient n € N* et la fonction f,(x) deﬁmﬁéur 0;

-

1
fula) = f (a: +1% @)
&

<® Calculer la somme suivanb@r;:\

1 ‘(‘\){bv 2 n—1
fn(0)+fn(n4))}’fn(;)+---+fn( - )

-\’
@ Montrer qu’il ‘ﬁte un réel ¢ €]0;1[ tel que :

£O&© fle)=1F (c + %)
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