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V .
{_Exercicel )

Soit f la fonction définie sur R par: f(x) = —2x® —4x 42
@ Calculer Igglmf(x) et Il_l?rfmf(x)

@ Calculer f/'(x) pour tout x de R et dresser le tableau de variations de f.
@ Montrer que I'équation f(x) = 0 admet une solution unique a dans l'intervalle |0, 1] .
@ Donner un encadrement de &« d’amplitude 0, 25

@ Résoudre dans R I'équation: (2x —1)f(x) =0

@ Montrer que : f'(x) = ?

N\

{ Exercice2 )

Soit f la fonction numérique définie sur I = [—3; +oo[ par: f(x) = x +2v/x+3— 1.
(1) Ftudier la continuité de la fonction f sur I,
(2) Ftudier la dérivabilité de f a droite de —3 puis interpréter le résultat.
@ Calculer f'(x) pour tout x de | — 3; +o0|, puis déduire que f est croissante sur I.
(4) Déterminer I'équation de la tangente a la courbe (%) au point d’abscisse 1.
@ Montrer que la fonction f admet une fonction réciproque définie sur un intervalle J.
(6) (a) Donner le tableau de variations de f ~Lgur],
(b) Calculer f~1(4)
() Vérifier que (Vx € [-3;+00[) : f(x) = (Vx+3+1)*—5.
(d) Déterminer f~'(x) pour tout x de J.

N

{ Exercice3 )

Soit f la fonction définie sur [—1, +oo[ par: f(x) =x —2v/x+ 1.
@ Calculer lim f(x).
X—400

@ Etudier la dérivabilité de f & droite en —1 , puis interpréter le résultat géométriquement.
(3) Etudier la continuité de f sur [—1, 40|,
@@ Calculer f'(x) pour tout x de | — 1; +o9.
(b) Dresser le tableau des variations de f.
@ Soit g la restriction de f sur l'intervalle I = [0, +o0.
(a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur un intervalle | 4 déterminer.
(b) Vérifier que: f(x) = (Vx +1—-1)2 -2,

(¢) Déterminer g~'(x) pour tout x de /.
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{ Exercice4 )

On considere la fonction numérique f définie par: f(x) =
(1) Vérifier que:: D = |—co; —1[U]1; 4o0.
—1
Montrer que : (Vx € D X)) =
@@ el 5) f&) (x2—-1) Va2 -1

(b) Etudier le sigue ale f'(x), puis dresser le tableau de variations de f.
(3) Soit g la restriction de f sur l'intervalle I = | —oo; —1].

(a) Montrer que g admet une fonction réciproque ¢~ ! définie sur un intervalle ] & préciser.
(b) Comparer g~ (—v/2025) et g~ (—v/2026).

(c) Montrer que ¢! est dérivable en —V/2 et calculer la valeur de (g_l) ’ (-—\/5)

() Déterminer g~'(x) pour tont x de J.

N\

{ Exercice5 )

On considere la fonction f définie par: f(x) = x —2vx —1
@ Déterminer Dy, puis calculer ILu_'!r_lm f(x)

@ Etudier la dérivabilité de f a droite en 1 et interpréter Graphiquement le résultat.
E—2

@@ Montrer que pour tout x €]1; +co| : f'(x) = S0 viD

(b) Dresser le tableau de variations de la fonction f.
@ Soit g la restriction de f sur l'intervalle I = [2; +-o0.

@ Montrer que g admet une fonction réciproque ¢! définie sur un intervalle | qu’on déter-
minera.

I
(b) Montrer que g~ est derivable en 1 puis Calculer (g‘l) (1) (Onremarque que: g(5) = 1)

{ Exercice 6 )

Soit f la fonction définie sur R par: f(x) = x> +x +8.
(1) (a) Calculer: xl_t}ri'lwf(x) et Il_l}l}lmf(:f).
(b) Montrer que f est continue et strictement croissante sur R.

@ (a) Montrer que I'équation : f(x) = 0 admet une solution unique a dans R puis vérifier que :
—2<a< -1

(b) Calculer f (—g) puis en déduire un encadrement de a dampfitude 0, 5.

@ Dresser le tableau de signe de la fonction f sur R.

ustifier que f admet une fonction réciproque f~! définie sur R.
que | proq

1

/
(b) Montrer que f~! est dérivable en —2 et que : (f_l) (=2) = R
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{ Exercice 7 )

Soit g la fonction numérique définie sur l'intervalle I = [0; +oo[ par: g(x) = x + v/x — 4
@ Montrer que la fonction g est continue sur I.
@ Etudier les variations de la fonction g sur I.
@ Montrer que I'équation g(x) = 0 admet une solution unique & dans l'intervalle ]2;3[.
@ Vérifier que : a? — 9« + 16 = 0, puis déterminer la valeur exacte de a.

@ Montrer que la fonction ¢ admet une fonction réciproque g~ définie sur un intervalle | a
déterminer .

(6) Déterminer g~}(x) pour tout x € J.

N\

{ Exercice8 )

On considere la fonction f définie par : f(x) = x +2v1—x
@ (a) Déterminer Dy et calculer xEIIloa f(x).

@ Justifier soigneusement que f est continue sur Dy.

@ () la fonction f est-elle dérivable a gauche en xg = 17 Interpréter géométriquement le résultat
obtenu.

(b) Montrer que: (Vx €] —o9;1[) f'(x) =
de f.

@ @ Montrer que l’équation f(x) = 0 admet une unique solution & dans l'intervalle |—5; —4].

Puis dresser le tableau de variations

e §
1—x++v/1—x

(b) Vérifier que : a2 4+ 4a — 4 = 0, puis en déduire la valeur exacte de a.
@ Soit g la restriction de f a I'intervalle I = [0; 1].
(a) Montrer que g admet une fonction réciproque ¢! définie sur | = [1;2].

(b) Déterminer ¢~'(x) pour tout x € .

( Exercice 9 )

On considere la fonction numérique f définie sur I = [0; +oo[ par: f(x) = x +2/x— 1.
@ Montrer que f est continue sur [0; +ool.
@ Etudier la dérivabilité de f a droite en 0 . Interpréter graphiquement le résultat obtenu.

_ Vx+1

@ Montrer que f'(x) = T pour tout x dans |0; +oo|.

@ Dresser le tableau de variations de f sur [0; 4o0].

@ (a) Montrer que f admet une fonction réciproque f ~! définie sur un intervalle | 2 déterminer.

/
(b) Montrer que f~ est dérivable au point 7 et calculer ( f _1) (7).

e fHx)—4
@ En ldedmre.Jlrl_r)r_llir — 7

@ Donner le tableau de variations de f ~surJ.

(e) Donner I'équation de la tangente de (‘é}_1) au point dabscisse 7.
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( Exercice 10 }

On considere la fonction f définie sur [ = [—2; +oo[ par: f(x) = -1+ Vx +2.
@ Calculer les limites lim f(x) et lim f(x)
X—++0o0

——= puis interpréter géométriquement le résultat ob-
x—=+oo X

tenu.
{(2) Justifier la continuité de f sur I'intervalle I.

vx+2

2x 44"

@ En déduire que f est strictement croissante sur I et dresser le tableau de variations .

(3) Montrer que ¥x €] —2;+co[ona: f'(x) =

@ Tracer la courbe (‘6’ f) dans un repére orthonormé (O; ;,f) .
@ (2) Montrer que f admet une fonction réciproque f~' définie sur un intervalle ] & déterminer.
f
(b) Calculer f(2) et en déduire que f ! est dérivable en 1 puis calculer ( f ‘1) (1)

(7) Déterminer f~!(x) pour tout x de J.

N\

{ Exercice 11 )

On considere la fonction f définie sur [0; +oo[ par:  f(x) =x—4y/x+3
@ Calculer ngmf(x).
(2)) Montrer que I'équation f(x) = x*> admet une solution unique & dans l'intervalle ]0; 1],
@ Soit ¢ la restriction de f sur l'intervalle I = [4; +o0]
(@) Montrer que g admet une fonction réciproque ¢! et préciser son domaine de définition J.

(b) Déterminer g~ '(x) pour x € J.

N\

{ Exercice 12 )

On considere la fonction f définie sur l'intervalle [—3; +-oo| par : f(x) = V/x3 4322 +3x+9
@ Calculer I]—J;IBW f(x)

@ Montrer que : x> +3x* +3x+9 = (x +1)* +8.

@ Montrer que f est strictement croissante sur l'intervalle [—3; +cof.

@ Montrer que f est continue sur l'intervalle [—3; +-oo|.

@ (a) Montrer que f admet une fonction réciproque f ~! définie sur un intervalle | & déterminer.

(b) Expliciter f~!(x) pour tout x appartenant a J.
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