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Exercice 1.
Soit f la fonction numérique définie par
flz) = 2 —dz—1 ;2<0
flz) = o/F—4z—1;220
1) a) Etudier la dérivabilité de f & droite en 0.
b) Etudier la dérivabilité de f & gauche en 0.
c) f est-elle dérivable en 07
2) Ecrire une équation cartésienne de la tangente 4 la

courbe de f au point d'abscisse 0.

Exercice 2,
Soit g la fonction numérique définie par
2—TF3
glz) = ——"" ;z#1
l;r: -1
1 = -
g(1) -

1) Etudier la continuité de f en 1.

2) Etudier la dérivabilité de f en 1 ,Puis interpréter le

résultat obtenu géométriquement.

1) Calculer lim f(x) et lim f(x). Que peut-on
z=+1t b

conclure ?
2) Calculer lim jf(=z) et lim EAC2) et puis
o=+t 00 F=++o00 I
lim f{x) — 2x. Conclure?
o=t
3} Montrer que :
Ve €] — oos 1[ult; +ools f(z) = 224
@ &] — ooy HE S==1H T} =
1 ] (ﬂ:—tl}n

4) Dresser le tableau de variations de f.

5) Construire (Cy).

Exercice 3.
Soit la fonction définie par :
fixrx® - 3z,
1) Déterminer Dy I'ensemble de définition de f et cal-
culer ses limites au bornes de Dy.

2) Déterminer f'(x) pour tout x de R.

3) Dresser le tableau de variations de f.

Exercice 4.
Soit la fonction : f : x 2 — 622 + 9z — 2
(C}) sa courbe dans un repére orthonormé.
1) Calculer: lim f(x)et lim f(=).
T—t =00 E—4os

2) Déterminer f'(x) puis dresser le tableau de varia-

tions de f sur .
3) Déterminer les branches infinies de (Cy).
4) Calculer f”(x) et déduire la concavité de (Cy).

5) Dresser (Cy).

Exercice 5.

On considére la fonction f définie par :
= 2z —x 41

=)= z—1

(Cy) sa courbe dans repére orthonormeé.

Exercice 6.
Soit f la fonction définie sur R par :
fle)=ad 4 x? d2 -2
1) Calculer mk?ﬂo f(=z) et xlni.t-t-lm f(z).
2) Etudier les branches infinies de (Cy).
3) Déterminer f'(x); la dérivée de f sur R.
4) Dresser le tableau de variations de f.
5) Déterminer f”(x) sur R. Puis étudier la concavité
de I:Cf},
6) Montrer que I'équation f(z) = 0 admet une unique
solution o dans R puis vérifier
que 0 < o < 1.

7) Construire (C;) la courbe de f dans un repére or-
thonormé (05 7; 7).

Exercice 7.

1) Soit g la fonction définie sur B par :
glr) =z -8z —3

a - Etudier les variations de g.

b - Montrer que !'équation g(z) = 0 admet dans R une
unigue solution e puis vérifierque 2 < a < 3.

¢ - Déterminer un encadrement de o d'amplitude
0, 25.

d - Déterminer le signe de g(z) .

2) Soit f la fonction définie sur )1; oo par:
2x% 4+ 3

a2 —1
a - Montrer que le signe de f'(x) dépend de celui de

flz) =

g(z) sur 'intervalle |1; 400 .
b - Déduire les variations de f .
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¢ - Montrer que : fla) = 3o
3) a - Montrer que pour tout = de |1; +o0| :
22+ 3
x) =2z
f(@) =22+ — =
b - Etudier la branche infinie de (Cy) au voisinage de
“+oo.

¢ - Dresser (C;) dans un repére orthonormé .

Exercice 8.

Soit la fonction f définie par :

f(xz) = 2x/x? — 2.

(Cy¢) sa courbe dans un repére orthonormé.
1) Montrer que Dy =] — oo;0] U [2; 400 .
2) Calculer les limites : mltt_’l_lw f(z) et ml}_:_nm f(z).

3) a- Etudier la dérivabilité de f & gauche en 0. Donner
une interprétation géométrique du résultat trouvé,
b- Etudier la dérivabilité de f & droite en 2. Donner

une interprétation géométrique du résultat trouvé.

4) Montrer que :
2z(2z — 3)

Yz €] — oo; 0[U]2; 00| : f(z) = = g 7=

5) Dresser le tableau de variations de f.
6) Etudier les branches infinies de (Cy).

7) Construire (Cy).

Exercice 9.
Soit f la fonction définie sur [1; +-oo[ par :
fe) =~ —VoT—=
(Cy) la courbe reprgsentat.ive dans un repére
orthonormé (O;?; ?) ;
1} Calculer la limite de f au voisinage de 400 .

2) a- Montrer que : (Vx> 1) :
fl)—f(1) _ -1 T
r—1 “z Vz-1
b- Etudier la dérivabilité de f & droite en 1 et inter-

préter le résultat.

3} a- Montrer que ;
—2x+1

Mgy == Yo =Y
(V:I:}l):f(ﬂ:)—m2 +2\/5§_—$

b- Donner le tableau de variations de f.

4) Montrer que (C;) coupe l'axe des abscisses en un

3
unique point dont I’abscisse e telleque; 1 < o < =

lim (z— a2 —ax) = 2

5) a- Montrer que :
e=b=oo 2

1

b- Montrer que la droite d’équation : y = —x + 3

est une asymptote oblique de (Cy) au voisinage de
+o0.

6) Dresser (Cy).

7) a- Montrer que f admet une réciproque f~! définie

sur un intervalle .J que 'on déterminera.

b- Dresser (Cy-1) la courbe de f~! dans le repére

- =
(O;¢575).
Exercice 10.
Soit f la fonction numérique a variable réelle = définie
T
par : flz)=—=+
x—1

(Cy) la courbe de f dans un repére orthonormé.
1) Déterminer Dy le domaine de définition de f.

2) Calculer la limite de f a droite en 1 puis interpréter

le résultat géométriquement .
3) Calculer les deux limites w_l::_:f_lm f(zx) et m_l:ll’lm F(x)

4) Etudier la dérivabilité de f & gauche en 0 et donner

une interprétation géométrique.
5) a- Déterminer f’ la dérivée de f.
(Vz € Dy —{0}) f(z) <0

c- Dresser le tableau de variations de f.

b- Vérifier que :

6) a- Montrer que (Cy) admet une asymptote oblique au

voisinage de oo et —oo
d’équation y = —xz + 1.
b- Dresser (Cy). (On donne f(1,6 ~ 0))

Exercice 11. On considére la fonction f définie par :
flz)=va? -2z —x+1.

(Cy) la courbe de f dans un repére orthonormé,
1} Montrer que Dy =] — oo; 0] U [2; 4-00f .
2) Montrer que :
Siz < 0Alors f(z) > 0.
Siz > 0 Alors f(z) < 0.
3) Etudier la dérivabilité de f & gauche en 0 et a droite

en 2 Donner une interprétation géométrique .
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4) Montrer que pour tout & de | — oo; 0[U]2; 400 - :
—flz)
) = ——
F(®) = —=—=
Dresser le tableau de variations de f .
5) Etudier les branches infinies de (Cy) .
6) Construire (Cy) .
7} Soit g la restriction de f sur I = [2; 4-o0].
a- Montrer que g admet une fonction réciproque g~—*
définie sur un intervalle J que I'on déterminera .

b- Dresser dans le méme repére précédant (C,_.) la

courbe de g .
Exercice 12.
On considére la fonction numérique f définie par :
3x+ 3
flz) = T

(Cy) la courbe f dans un repére orthonormé.
1) Trouver Dy le domaine de définition de f .
2) Etudier les branches infinies de (Cy) la courbe f.

3) Montrer que :

Jz — 6
Yo e D 1 fllzy= —~
( .f) f ( ) (22: _ 1)%

Puis étudier les variations de f .
4) a- Montrer que pour tout x de Dy :
3(5 —x)
" Yy =

f(z) G

b- Déterminer les coordonnées de 12 le point d'in-
flexion de (C) .
5) Dresser {Cy).
( Unité de mesure 2em)
G) Soit g la restriction de f sur U'intervalle
I=[2;+40c].
a- Montrer que g admet une réciproque g—' définie
sur un intervalle .J .

b- Dresser (C,-:) .

Exercice 13.
Soit la fonction g définie par :

glz) = z® -3z +2
(Cy) sa courbe représentative dans un repére ortho-

norme.
1) Vérifierque: 2°®—38x+2= (x4 2)z—1)*

Déduire D, .

2) a- Calculer lim g(x)
r—e
b- Etudier les branches infinies de g.
3) a- Etudier la dérivabilité de g a droite en —2, puis
interpréter le résultat géométriquement.

b- Etudier la dérivabilité de g en a = 1, puis inter-
préter le résultat géomeétriquement.

c- Etudier les variations de g.

4) Construire (Cy).

Exercice 14,
Soit la fonction numérique : firaxz—= ovyz? —1et

(Cy) sa courbe dans un repére orthonormé {U;_:'}; ?)

_I.

telle que || i || = 3em. .

1) Déterminer D¢ le domaine de définition de f .

2) Etudier la dérivabilité de f & droiteen 1 .

3) Dresser le tableau de variations de f sur l'intervalle
I =[1;400]

4) Montrer que (Cy) admet un point d'inflexion A dont
I'abscisse est positif,

5) Etudier la branche infinie de (C;) au voisinage de
~+oo puis dresser (Cy).
6) Déterminer selon les valeurs du paraméire m le

nombre de solutions de 1'équation

-2 —m=0

Exercice 15.

Considérons la fonction f définie par :
flz) =xzvz? +1—2?

1) a- Déterminer Dy le domaine de définition de f .
b- Calculer les limites :
Hm f(x)

=+t oo

lim f(z)

s sl s ]

lim 1)
Fir e I ]
interpréter les résultats géométriquement.
2) Montrer que :
2
(VaT+1-=2)
ve2 41

3) Dresser le tableau de variations de f.

Ve €R; f'(z) =
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4) a- Montrer que Yz € R; f(z) € x et Interpréter le

résultat géométriquement.
b- Construire (C) la courbe de f dans un repére or-
thonormé (O _i>; ?) .
5) a- Montrer que f admet une fonction réciprogue £~
définie sur un intervalle J que 1'on déterminera.
b- Montrer que :
H A

-1 o
7 (=)= Jiss

c- Construire (C;—:) dans le méme repére.

YreJ

Exercice 16.

Considérons la fonction f définie sur [0;+too| par :
flx) = 6r3 — Az

(Cy) sa courbe dans un repére orthonormé.

s f@)
im —
x0T I

Puis interpréter le résultat géométriquement.

1} Calculer

2) Déterminer la branche infinie de (Cy) au voisinage

de 4o0.

3) Calculer f'(z) pour tout = de |0; +oo[ puis dresser le

tableau de variations de f.

4) a- Déterminer les deux points d'intersection de (Cj)

avec l'axe des abscisses.

b- Déterminer une équation de la tangente (A) a
27
(Cy) au point d'abscisse T
¢- Construire (A) et (Cy) .

5) Soit g la restriction de f sur [1; +oo[.

a- Montrer que g admet une fonction réciproque g—?

définie sur un intervalle J que I'on déterminera.

b- Calculer Montrer que g~

calculer (=)’ (0) .

est dérivable en 0 puis

Exercice 17.
Soit f la fonction numérique a variable réelle x définie

par :
T

f(3)=\3/55—+—1

1) Déterminer Dy .
2) Vérifier que f est impaire.

3) a- Calculer mkr_lpm f(=x).

b- Déterminer la nature de la branche infinie de (C})

au voisinage de +oco.
4) a- Montrer que pour tout = de R :
=)=

bh- Dresser le tableau de variations de f.

x4+ 3
3(z2 +1)5

5) Construire (Cy) la courbe de f dans un repére ortho-

norme.

6) Soit g la restriction de f sur

I = [0; +ool.

a- Montrer que g admet une réciproque g~ définie
sur J que l'on déterminera

b- Dresser dans le méme repere (C,-1) la courbe de

-1

g
c- Résoudre dans R+ 1'équation :
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