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@ U '% Exercice 1 )

Cre=l}
On considére la suite (U,,) définie par: 6 — U,

nelN

Un+1 =

@ IE| Montrer, par récurrence, que pour tout n € N, U, < 2.
(Un o 2) (Un = 3)

IEI Montrer que pour tout entier naturel n,U, ., — U, = =0
Y

Montrer alors que la suite (U,,) est croissante.
@ Déduire que (U,) est convergente.

=0
@ Soit la suite (V},) définie sur N par: V, = TR
E Montrer que (V,) est une suite géométrique de raison 2.

IE Exprimer (V,,) en fonction de n.

ey I BN
Déduire que U, = %

@ Calculer alors lim U,,.

n—-+0o

e N\
@ U '% Exercice 2 Y,

3
Ui==
Soit (U,) la suite définie par %Un Rl

Ui Sopaes
@ calculer U;

@ Montre, par récurrence, que pour tout n € N, U, > 0

2
@ E Montrer que (Vn € N), 0< U, < SUn

3 S
EI en déduire que (VneN), 0<U, < i <5>
calculer nl_l)I_Eloo U,
: — 4,
@ Soit n € N, on considere V,, =
22U, +3

2
@ E‘ Montrer que (V;,) est une suite géométrique de raison ¢ = =

@ Exprimer V,, puis U, en fonction de n
Retrouver lim U,

n——+oo
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U '% Exercice 3 )

Up=1
@ Soit la suite réelle (U,) définie sur N par : 4U, Vn € N

Un-l-l =

EI Montrer que pour tout n€ Non a: 0 < U, <3
El Montrer que la suite ( U, ) est croissante.
En déduire que la suite ( U,, ) est convergente et calculer sa limite.

=

@ Soit la suite ( V,, ) définie sur N par : V,, = i

@ Montrer que la suite ( V,, ) est géométrique.

@ Exprimer V, puis U, en fonction de n.
Retrouver alors la limite de la suite (U,,).

3 n
@ Soit la suite (W,,) définie sur N par : W, = — et on pose S, = ZWk

- k=0
@ Montrer que pour tout n€ Nona: W,=1-1V,

8 I}
@ Montrer que pourt tout nc Nona: S, =n+1+ 3 (1 — <Z> ) puis

Calculer lim —=2
n—+oo N

/4 \
@ u '% Exercice 4 )

Soit (un), .y la suite définie par:

u2 + uy,
uz +1

Ty B : VYneN
3
Uy = 5
(1) Montrer que : (Vn € N); u, > 1
@ Etudier la monotonie de la suite ( w, )

1
@ Montrer que : (Vn € N); (u,41 — 1) < 5 (un — 1)

1 n
(4) Déduire : (Yn € N);0 < u, — 1 < (—)
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@ Montrer que pour tout n € N* on a :

k:n—l n
1
n < g uk<n+2(1—(§>)

k=0

k=n—1
@ En déduire la limite : lim ( Z uk>
k=0

e N\
@ U '% Exercice 5 )

Soit (u,), la suite définie par:

(1) Montrer que: (VneN):3<wu, <4

@ Etudier la monotonie de la suite ( u,, ) Puis en déduire qu’elle est convergente

24
(3) Montrer que : (Vn € N); (4 — u,41) < 3z (4 — uy,)

249
(4) En déduire : (Vn € N); (4 —u,) < (2—5> , puis déterminer la limite lim (u,,)
Up —

@ On pose v, =

Montrer que la suite ( v, ) est géométrique

;. VYneN

Uy — 2

@ Exprimer v, et u, en fonction de n

@ Déterminer lim (u,) & nouveau

Exprimer S,, = vy +v; + - - -+ v,_1 en fonction de n € N*

@ En déduire la limite : lim (S,)

/4 A\
@ U '% Exercice 6 )

1
Soit (u,), la suite réelle définie sur N par : uy, =4 et pour tout n € N, u,,; = \/§u% e

@ EI Montrer que pour tout n € N, on a u, > 2.

EI Montrer que la suite (u,) est décroissante.

(tn, — 2) (upy + 2)
2 (Unt1 +2) .

@ EI Vérifier que pour tout n € Nju, ;1 —2 =
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SERE : SUITES NUMERIQUES

<

@ :

3
|E En déduire que pour tout n € N, on a : u,,; —2 < T (Up — 2).

3 n
En déduire que pour tout n€ Nyona: u, —2 <2 <é—1> :

@ Prouver que la suite (u,), converge vers un réel que I’on précisera.

@ Soit n € N*, on pose S, = Zkzuk

k=1

3 n
EI Montrer que pour tout n€ N, ona: 0< S, —n(n+1) <6n {1 - (Z) }

El Calculer alors lim S, et lim &

n—-+oo n—+oc N
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