EPREUVE : Mathématiques - Série :TLL - Durée:2 heures - Coef: 1 ’ﬂ 2

EXETCICE | & oo eeees e ses e s s sese et sase s senesee s sseseaessenseessnees (5 pts)

1. Détermine le domaine de définition de chacune des fonctions ci - dessous puis calcule les limites aux
bornes du domaine dans chaque cas:

2
a. f(x)=3x"-2x"+1 ; b. g(x)=w ; C. h(x)= x+2 ; d. t(x)=lx—4x2
2—x 2x— 2

2. Détermine la fonction dérivée de chacune des fonctions suivantes :

2x+1

gy e)= (2x+1)(x* = 6x +1)

a(x)=6x"—2x" +4x+1;b(x)=

EXEICICE 2 & oo e s s s s s (5 pts)

Monsieur TRAORE est un tailleur, il décide de confectionner un nouveau mode¢le de vétement. Le
premier vétement confectionné lui est revenu a 7500F. Son expérience lui permet d'affirmer que le cotit de
confection unitaire augmente de SO00F par vétements supplémentaires.

1. Quelest le colit de confection du deuxieéme vétement? Du troisieme vétement ?

ieme

2. Ondésigne par C, le colt de confection du n ™ vétement. Exprime C, fonction de n.
3. Aucombientiéme vétement le colit de confection sera - t - il 10000F" ?
PLODICITIE © ..o (10 pts)
On considere la fonction définie par : f (x) =—x"+3x—2
1. Détermine I'ensemble de définition D, de f.
2. Calcule les limites aux bornes de D .
3. a. Calcule la fonction dérivée de la fonction.
b. Etudie les variations de £

4. Détermine une équation de la tangente a la courbe de (C) au point d'abscisse 3.

5. Compléte le tableau suivant :

-2 -1 0 1 2

f (%)

6. Trace (C) et (T) dans un repére orthonormé.
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CORRIGE : Mathématiques - Serie : TLL - Durée : 2 heures - Coef: 1 ﬂ

Exercice 1 :
1. Déterminons le domaine de définition et les limites aux bornes de ce domaine :

a. f(x)=3x3—2x2+ 1
Domaine de définition : D, = R=]—00; + oo]
La limite de f sur D,
lim f(x)= lim (3’ —2x’ +1) = lim 3x’=3(— )’ = -

lim £(x) = lim (Bx’—2x’+1)= lim 3x’=3(+ )’ =+
X—+ 00 X—+ 00 x—+ o

3x’ —4x +1
bogl)=T

Domaine de définition :
D,={xX\x€ER,2—x#0} = (x\xER, x#2} =]—00;2[U]2; + oof.

La limite de f sur D :
2 2
lim g() = fim 22 _ i 3 i Z3r=—3(— o)
X—>— 0 X—>— 0 2—x x—>—0 — X X—>—0
2 2
limg (x) = lim 3x_—4x+1 _ 3(2)"—4(2)+1 _ 12—-8+1 ziz?
¥=2 X2 2—x 2-2 0 0

Etudions le signe de (2 — x)
Posons : 2 —x=0=x=2

X — 0 2 + oo
2—x + ﬁl) -
x—2" 0" x—2* 0~
2 2
lim g(x)= lim 2> =2+ _ 0 3 i C3r=—3( )= —
x—+ 0 x—+ o0 2— x40 —X x— + 0
x+2
c. h =
(x) 2x—6

Ensemble de définition de /4 :
D,={xX\x€ER,2x—6#0} = x\xER,2x#6} = x\x €ER, x #3} =]— 0 ; 3[U]3; + o]

La limite de 4 sur D, :

lim h(x)= lim 2FZ = fim X = lim =1
X — X — x—6 X— — 0o 2x X— —

i ()= i 2F2 342 _ 342 5

x—3 x—2 2x_6 2(3)_6 0 0

Etudions le signe de (2x — 6)
Posons : 2x—6=0= x=3

X — o0 3 + oo
2x—6 — 4) +
lim h(x) = == —co ; lim h(x) = = =+
x—3" 0 ’ x—3" 0+
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. ox+2 . ox 11
lim A (x)= lim == = lim === lim —=—
x—}E—nw (X) x—}irloo X — x—}l-’}—noo 2x x—1>1’-}1—’100 2 2

d. t(x) = %x — 4y’

Domaine de définition : D, = R=]— 00 ; + oo[
La limite de ¢ sur D,

X— — 00 X— — 00

lim #(x)=lim (%x — 4x2) = lim (—4x’)=-4(- )’ =—oo

lim #(x)= lim (lx - 4x2) = lim (-4r")=—4(+ ) =—w

x— + oo xX— 4+ o0 2 x— + ©

2. Déterminons la dérivée de chacune des fonctions suivantes :
a(x)=6x"—2x"+4x+1

a'(x) =18"—4dx+4

2x +1
b =
(x) 1—3x
b'(x) = 2(1_3)5)—(—3)(2x+1)=2—6x+6x+3_ 5

(1-3x)> (1-3x)> (1=-3x)’
c(x)=(2x+1)(xX—6x+1)
¢ (xX)=2(xX=6x+1)+(3x"=6)(2x+1)=2x"—12x4+2+6x +3x" = 12x— 6
' (x)=8x"+3x"—24x—4
Exercice 2 :
Soit C, le colit de la premiére confection : C, = 7500F et la raison » = 500F.

1. Le coiit de confection du deuxiéme vétement et troisiéme vétement :
C,=C,+500=7500+ 500 = 8000F
C,=C,+500=28000+ 500 = 8500F

ieme

2. C,estle colt de confection du n™ vétement.
Exprimons C, en fonction de 7 :
(Cn) étant une suite arithmétique de raison » = 500 et premier terme C, = 7500
Ainsiona :C,=C,+ (n—1)r = C,=7500+ (n —1) x 500 = C, = 7000 + 500n
3. Laconfection ou le cott vaut 1000
3000 _

C,=1000 < 7000 + 5007 = 10000 < 50017 = 1000 — 7000 = n = 500

6.

A la 6™ confection du vétement.
Probléme :

On considére la fonction fdéfinie par: f (x) =—x"+3x—2.
1. Déterminons I'ensemble de définition D, de f.

D,= R=]—o00;+ oo
2. Calculons les limites aux bornes de D .
lim £ (x)= lim (—x'+3x—2)= lim (—x) == (- )’ =+
lim f(x)= lim (=x"+3x—2)= lim (-=x")=— (+ )’ =— oo
x>+ x>+ x—+ 00
3. a. Calculons la fonction dérivée de la fonction f.
fx)==3"+3=3(1-x).
b. FEtudions les variation de f.
Signe de (1 — xz)
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Posons (1-x*) =0 & (1-x)(1+x)=0=x=1oux=— 1.

Tableau de signe f ’(x) :
X — 0 —1 1 + o0
[
[ (%) — b + 0 -

Vx€l—oo; —1JUIL; + oo, f(x) <0 donc fest décroissante.

vx€]—1;1], f (x) =0 donc f croissante.
4. Déterminons une équation de la tangente (T ) a la courbe (C ) de f au point d'abscisse 3.
(1) :y=G)x=3)+/0)
f'B)==3B) +3=—27+3=—24
f(x)==0B)+33)-2=-27+9-2=-20
Donc y=—24(x—3)—20 y=—24x+72-20 & y=—24x+52
(T):y=—24x+52
5. Complétons la tableau suivant :
x -2 -1 0 1 2
1 (x) 0 —4 -2 4 —4
6. Tragons la courbe (C) et (7 ) dans un repere orthonormé :
Les extrémums :
fFE)==(=1)"+3(-1)-2=1-3-2=—4
FO==0)"+30)-2=—1+3-2=0
Tableau de variation :

X — 00 —1 1 + o0
f1(x) - :o + é -
+ o0 0
[ &)
\_4 7N
Y
2
1
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